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ヴΕゲΑ 1ο

Α.1.  ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ｠┃ボ 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└µ〞┆ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ 〞┆└┊ 

〝〞┃｠µボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά ┃┋┏┕〞┃ └┌┃ : 

 Ρ (｀−ヰ) = Ρ (｀) − Ρ (｀∩ヰ). 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 8,5 

Α.2. ゴボ µ〞┌ボ┎ブ┉〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌┃┊ πボ┉ボ┄ピ┌┑ 

┋┏ブ┋〞┃┊ ┄ボ┃ ┆ボ ┋┍µπ┅━┉┖┋〞┌〞 ┄ボ│〞µ┃ピ ボπ└ ボ┍┌ブ┊ µ〞 

┌┈  ┄ボ┌ピ┅┅━┅┈ ┋┕µポ┈┅┈, (=, ≤, ≥) ブ┌┋┃ ┖┋┌〞 ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ 

ボ┅━│プ┊ : 

  ボ. Ρ (｀΄) ... 1−Ρ(｀)      

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 2 

  ポ. ボ┆ ｀⊆ヰ ┌└┌〞 Ρ(ヰ) ... Ρ(｀).   

 ゲ┈┆ピ〝〞┊ 2 

ヰ.1. Να ┏α┉α┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ α┄┈┅┈┍│┈┕┆ 

｠┉ピ┎┈┆┌α┊ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋α┊ ┌━┆ ブ┆〝〞┃┇━ Σω┋┌ό プ 

Λάθο┊ 〝ベπ┅α ┋┌┈ ｠┉ピµµα π┈┍ α┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 

π┉└┌α┋━ . 
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  ヂボ ｀ ┄ボ┃ ヰ 〞ベ┆ボ┃ 〞┆〝〞┏└µ〞┆ボ ┌┈┍ ベ〝┃┈┍ 〝〞┃｠µボ┌┃┄┈┕ 

┏┖┉┈┍ ά ┄ボ┃ ｀΄ ┌┈ ボ┆┌ベ│〞┌┈ ┌┈┍ 〞┆〝〞┏┈µブ┆┈┍  ｀ . 

  ボ. ｀┆ ｀΄⊆ ヰ ┌└┌〞 Ρ(｀) + Ρ(ヰ) < 1. 

  ポ. ｀┆ Ρ(｀) = Ρ(｀΄) ┌└┌〞 2Ρ(｀) = Ρ(ά). 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 4 

ヰ.2. Να ｠┉ピ┐〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋α┊ ┌┈  ｠┉ピµµα π┈┍ 

α┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋┌━ ┋ω┋┌プ απピ┆┌━┋━ . 

  ｀┆ ｀⊆ヰ,  Ρ(｀) =  
4

1
  ┄ボ┃ Ρ(ヰ) =  

12

5
  ┌└┌〞 ━ Ρ (｀∪ヰ) 

〞ベ┆ボ┃ ベ┋━ µ〞: 

  ボ.  
4

1
   ポ.  

12

5
   ｠.  

3

2
  〝.  

6

1
 . 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 2,5 

ヰ.3. Να ｠┉ピ┐〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋α┊ ┌α ｠┉ピµµα┌α ┌━┊ 

Σ┌ήλ━┊ ｀ ┄α┃ 〝ベπ┅α ┋〞 ┄ピ│〞 ｠┉ピµµα ┌┈┆ α┉┃│µ└ ┌━┊ 

Σ┌ήλ━┊ ヰ, π┈┍ α┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋┌━ ┋ω┋┌プ απピ┆┌━┋━ . 

  ヂボ ｀ ┄ボ┃ ヰ 〞ベ┆ボ┃ 〞┆〝〞┏└µ〞┆ボ ┌┈┍ ベ〝┃┈┍ 〝〞┃｠µボ┌┃┄┈┕ 

┏┖┉┈┍ ά ┄ボ┃ ┃┋┏┕〞┃ └┌┃ Ρ(｀) =  
3

1
 ,  Ρ(ヰ) =  

4

1
  ┄ボ┃  

Ρ(｀∩ヰ) =  
5

1
 . 
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ダ┌ήλη Α ダ┌ήλη ヰ 

ボ.      Ρ (｀−ヰ) 
1.    

20

1
  

ポ.      Ρ ( ) ΄)AB( −  
2.    

15

2
  

｠.      Ρ ( ) ΄)BA( ∩  
3.    

5

4
  

 
4.    

12

1
  

 
5.    

20

19
  

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 6 

 
ヴΕゲΑ 2ο  

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f(x) = ┋┍┆x+━µx. 
 

A. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ f(x) + f ′′ (x) = 0. 
ゲ┈┆ピ〝〞┊ 8 

 
ヰ. ゴボ  ポ┉〞ベ┌〞 ┌━┆ 〞┇ベ┋┑┋━ ┌━┊ 〞┎ボπ┌┈µブ┆━┊ ┌━┊ ｠┉ボ┎┃┄プ┊ 

πボ┉ピ┋┌ボ┋━┊ ┌━┊ f ┋┌┈ ┋━µ〞ベ┈ ｀ (0,1). 
ゲ┈┆ピ〝〞┊ 8 

 
Γ. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━┆ ┌┃µプ ┅∈IR ｠┃ボ ┌━┆ ┈π┈ベボ ┃┋┏┕〞┃ ━ ┋┏ブ┋━:  

 ┅  
2

π
  f ⎟⎠

⎞⎜⎝
⎛′  – 2  

2

π
f ⎟⎠

⎞⎜⎝
⎛

 = 2. 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 9 
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ヴΕゲΑ 3ο 
ダ┌┈┆ πボ┉ボ┄ピ┌┑ πベ┆ボ┄ボ 〝ベ┆〞┌ボ┃ ━ ┄ボ┌ボ┆┈µプ ┌┑┆ 
ボ│┉┈┃┋┌┃┄┖┆ ┋┏〞┌┃┄┖┆ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ ┌┈┍ ポピ┉┈┍┊ 80 µボ│━┌┖┆ 
┌━┊ ヱ΄ ┌ピ┇━┊ 〞┆└┊ グ┍┄〞ベ┈┍ . ヂボ 〝〞〝┈µブ┆ボ ブ┏┈┍┆ ┈µボ〝┈π┈┃━│〞ベ 
┋〞 4 ┄┅ピ┋〞┃┊ . 
 

ヰピ┉┈┊ ┋〞 ┄┃┅ピ 

[ – ) 

｀│┉┈┃┋┌┃┄プ ダ┏〞┌┃┄プ 
ダ┍┏┆└┌━┌ボ Fi

45-55 0,2 

55-65 0,5 

65-75  

75-85  

 
Α. ｀┆ ｠┆┑┉ベ─〞┌〞 └┌┃ ━ ┋┏〞┌┃┄プ ┋┍┏┆└┌━┌ボ ┌━┊ ┌┉ベ┌━┊ 

┄┅ピ┋━┊ 〞ベ┆ボ┃ 〝┃π┅ピ┋┃ボ ┌━┊ ┋┏〞┌┃┄プ┊ ┋┍┏┆└┌━┌ボ┊ ┌━┊ 
π┉┖┌━┊ ┄┅ピ┋━┊, ┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┃┊ ┌┃µブ┊ ┌━┊ ボ│┉┈┃┋┌┃┄プ┊ 
┋┏〞┌┃┄プ┊ ┋┍┏┆└┌━┌ボ┊ π┈┍ ボ┆┌┃┋┌┈┃┏┈┕┆ ┋┌━┆ ┌┉ベ┌━ 
┄ボ┃ ┌ブ┌ボ┉┌━ ┄┅ピ┋━ . 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 8 
 

ヰ. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌━ µブ┋━ ┌┃µプ ┌┑┆ πボ┉ボπピ┆┑ 
〝〞〝┈µブ┆┑┆ . 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 9 
 

Γ.  Επ┃┅ブ｠┈┍µ〞 ┌┍┏ボベボ ボπ└ ┌┈ 〝〞ベ｠µボ ┌┑┆ 80 µボ│━┌┖┆ 
ブ┆ボ µボ│━┌プ .  
ボ. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━┆ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ ブ┏〞┃ ポピ┉┈┊ 

µ┃┄┉└┌〞┉┈ ボπ└ 65 ┄┃┅ピ. 
ゲ┈┆ピ〝〞┊ 4 

ポ. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━┆ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┈ µボ│━┌プ┊ ┆ボ ブ┏〞┃ 
ポピ┉┈┊ µ〞｠ボ┅┕┌〞┉┈ プ ベ┋┈ ┌┑┆ 55 ┄┃┅┖┆ ┄ボ┃ 
µ┃┄┉└┌〞┉┈ ┌┑┆ 75 ┄┃┅┖┆ . 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 4 
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ヴΕゲΑ 4ο  
ダ〞 ブ┉〞┍┆ボ π┈┍ ブ｠┃┆〞 ┋┌┈┍┊ µボ│━┌ブ┊ µ┃ボ┊ π└┅━┊, ｠┃ボ ┌┈┆ 
┏┉└┆┈ π┈┍ ┄ピ┆┈┍┆ ┆ボ πピ┆〞 ボπ└ ┌┈ ┋πベ┌┃ ┋┌┈ ┋┏┈┅〞ベ┈, 
〝┃ボπ┃┋┌┖│━┄〞 └┌┃ ┌┈ 50% π〞┉ベπ┈┍ ┌┑┆ µボ│━┌┖┆ ┏┉〞┃ピ─〞┌ボ┃ 
π〞┉┃┋┋└┌〞┉┈ ボπ└ 12 ┅〞π┌ピ, 〞┆┖ ┌┈ 16% π〞┉ベπ┈┍ ┏┉〞┃ピ─〞┌ボ┃ 
┅┃｠└┌〞┉┈ ボπ└ 10 ┅〞π┌ピ. 
ヅπ┈│ブ┌┈┍µ〞 └┌┃ ━ ┄ボ┌ボ┆┈µプ ┌┈┍ ┏┉└┆┈┍ ┌━┊ 〝┃ボ〝┉┈µプ┊ 〞ベ┆ボ┃ 
┄ボ┌ピ π┉┈┋ブ｠｠┃┋━ ┄ボ┆┈┆┃┄プ . 
Α. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┈ µブ┋┈ ┏┉└┆┈ 〝┃ボ〝┉┈µプ┊ ┌┑┆ µボ│━┌┖┆ 

┄ボ┃ ┌━┆ ┌┍π┃┄プ ボπ└┄┅┃┋━ ┌┈┍ ┏┉└┆┈┍ 〝┃ボ〝┉┈µプ┊ 
┌┈┍┊. 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 6 
 

ヰ. ゴボ 〞┇〞┌ピ┋〞┌〞, ボ┆ ┌┈ 〝〞ベ｠µボ 〞ベ┆ボ┃ ┈µ┈┃┈｠〞┆ブ┊ . 
ゲ┈┆ピ〝〞┊ 6 

 
Γ. ｀┆ ┈┃ µボ│━┌ブ┊ ┌━┊ π└┅━┊ 〞ベ┆ボ┃ 4.000, π└┋┈┃ µボ│━┌ブ┊ 

│ボ ┄ピ┆┈┍┆ ┏┉└┆┈ 〝┃ボ〝┉┈µプ┊ ボπ└ 14 ブ┑┊ 16 ┅〞π┌ピ . 
ゲ┈┆ピ〝〞┊ 6 

 
ε. ゲ┃ボ µブ┉ボ,  ┅└｠┑ ブ┉｠┑┆ ┋┌┈┆ ┄〞┆┌┉┃┄└ 〝┉└µ┈ ┌━┊ 

π└┅━┊, ┄ピ│〞 µボ│━┌プ┊ ┄ボ│┍┋┌ブ┉━┋〞 5 ┅〞π┌ピ . ゴボ  
ポ┉〞ベ┌〞 π└┋┈ µ〞┌ボポピ┅┅〞┌ボ┃ ┈ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ┊ µ〞┌ボポ┈┅プ┊ 
(CV). 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 7 
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ΑズジグヅヂケゼガΕダ  ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ  

ΕゴガΑガジヅ  グヅギΕガジヅ 
ヂゼガヂケ 28 ゲΑΪジヅ 2002 

ΕザΕヂΑカジゲΕゴジ  ゲΑヴケゲΑ ΓΕゴガギケダ ズΑガεΕガΑダ: 
ゲΑヴケゲΑヂガギΑ  ギΑガ ダヂジガΧΕガΑ ダヂΑヂガダヂガギケダ

ダヅゴジグジ ダΕグガεάゴ :  ヂΕダダΕゼガダ (4) 

 

ヴΕゲΑ 1ο

Α.  A┊ ┍π┈│ブ┋┈┍µ〞 └┌┃ x1,x2,…,xk 〞ベ┆ボ┃ ┈┃ ┌┃µブ┊ µ┃ボ┊ 

µ〞┌ボポ┅━┌プ┊ Χ, π┈┍ ボ┎┈┉ピ ┌ボ ピ┌┈µボ 〞┆└┊  〝〞ベ｠µボ┌┈┊ 

µ〞｠ブ│┈┍┊ ┆,  └π┈┍ k,┆  µ━  µ━〝〞┆┃┄┈ベ  ┎┍┋┃┄┈ベ  ボ┉┃│µ┈ベ 

µ〞 k ≤ ┆. 

ボ.  ヂ┃ ┈┆┈µピ─〞┌ボ┃ ボπ└┅┍┌━ ┋┍┏┆└┌━┌ボ ┆i ,  π┈┍ ボ┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ 
┋┌━┆ ┌┃µプ xi , i = 1,2,…,k; 

ゲονά〝〞┊ 3 

ポ. ヂ┃ ┈┆┈µピ─〞┌ボ┃ ┋┏〞┌┃┄プ ┋┍┏┆└┌━┌ボ fi ┌━┊ ┌┃µプ┊ xi  ,  

i = 1,2,…,k; 

ゲονά〝〞┊ 3 

｠. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ : 

 i)  0 ≤ fi ≤ 1   ｠┃ボ i = 1,2,…,k  
 

ii) f1 + f2 + …+ fk = 1. 

ゲονά〝〞┊ 4   
 

ヰ.1. ヱ┃ボ ┈π┈┃ボ〝プπ┈┌〞 ボ┋┍µポベポボ┋┌ボ µ〞┌ボ┇┕ ┌┈┍┊ 〞┆〝〞┏└µ〞┆ボ 
｀, ヰ 〞┆└┊ 〝〞┃｠µボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά ┆ボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ : 

  Ρ (｀ ∪ ヰ) = Ρ(｀) + Ρ(ヰ).     

ゲονά〝〞┊ 8  
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ヰ.2. ボ. ゴボ 〝┖┋〞┌〞 ┌┈┆ ┄┅ボ┋┃┄└ ┈┉┃┋µ└ ┌━┊ π┃│ボ┆└┌━┌ボ┊ 〞┆└┊ 

〞┆〝〞┏┈µブ┆┈┍  ｀ ┄ピπ┈┃┈┍ 〝〞┃｠µボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά. 

ゲονά〝〞┊ 5 

  ポ. ゴボ 〝┖┋〞┌〞 ┌┃┊ ボ┉┃│µ━┌┃┄ブ┊ ┌┃µブ┊ ┌┑┆ πボ┉ボ┄ピ┌┑ 

π┃│ボ┆┈┌プ┌┑┆ : 

  i) P(ά)  ii) Ρ (∅).  

ゲονά〝〞┊ 2  

 
ヴΕゲΑ 2ο  

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f(x) =   
1x

x2
+ . 

 
ボ. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┈ π〞〝ベ┈ ┈┉┃┋µ┈┕ ┌━┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ f. 

ゲονά〝〞┊ 4  
 

ポ. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌┈ └┉┃┈ )x(flim
3x→

. 

ゲονά〝〞┊ 4  
 

｠. ゴボ ポ┉〞│〞ベ ━ π┉┖┌━ πボ┉ピ｠┑｠┈┊ ┌━┊ f. 
ゲονά〝〞┊ 7  

 
〝. ゴボ ポ┉〞│┈┕┆ ┈┃ 〞┎ボπ┌└µ〞┆〞┊ ┌━┊ ┄ボµπ┕┅━┊ ┌━┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ f π┈┍ 

〞ベ┆ボ┃  πボ┉ピ┅┅━┅〞┊ ┋┌━┆ 〞┍│〞ベボ y = 2x + 5. 
ゲονά〝〞┊ 10  

 
ヴΕゲΑ 3ο 
Έ┆ボ π┉┈┒└┆ π┑┅〞ベ┌ボ┃ ┋〞 10 〝┃ボ┎┈┉〞┌┃┄ピ ┄ボ┌ボ┋┌プµボ┌ボ ┋┌┃┊ 
πボ┉ボ┄ピ┌┑ ┌┃µブ┊, ┋〞 Ε┍┉┖ : 
8, 10, 13, 13, 15, 16, 18, 14, 14, 9. 
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ボ. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌━ µブ┋━ ┌┃µプ, ┌━ 〝┃ピµ〞┋┈ ┄ボ┃ ┌━┆ 
〞π┃┄┉ボ┌┈┕┋ボ ┌┃µプ . 

ゲονά〝〞┊ 6 
 

ポ. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌┈ 〞┕┉┈┊, ┌━┆ ┌┍π┃┄プ ボπ└┄┅┃┋━ ┄ボ┃ ┌┈┆ 
┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ µ〞┌ボポ┈┅プ┊ . 

ゲονά〝〞┊ 6 
 

｠. ｀┆ ┈┃ ┌┃µブ┊ ┌┈┍ π┉┈┒└┆┌┈┊ ┋〞 └┅ボ ┌ボ ┄ボ┌ボ┋┌プµボ┌ボ 
┍π┈┋┌┈┕┆ ブ┄π┌┑┋━ 10%, ┆ボ 〞┇〞┌ピ┋〞┌〞 ボ┆ │ボ µ〞┌ボポ┅━│〞ベ 
┈ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ┊ µ〞┌ボポ┈┅プ┊. 

ゲονά〝〞┊ 13 
 
ヴΕゲΑ 4ο  
Έ┋┌┑  ｀ ,ヰ  〝┕┈  〞┆〝〞┏└µ〞┆ボ  〞┆└┊ 〝〞┃｠µボ┌┃┄┈┕  ┏┖┉┈┍  ά  
µ〞  Ρ(｀) + Ρ(ヰ) ≠ 2Ρ(｀ ∩ ヰ). 
 
 

εベ┆〞┌ボ┃ ボ┄└µボ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ : 
 

f(x) = (x - P(A∪B))3 - (x - P(A∩B))3 ,    x ∈ R. 
 

ボ. ゴボ 〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ P(A∩B) ≠ P(A∪B). 
ゲονά〝〞┊ 5  

 
ポ. ゴボ 〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f(x) πボ┉┈┍┋┃ピ─〞┃ µブ｠┃┋┌┈ 

┋┌┈ ┋━µ〞ベ┈     
2

)B(P)A(P
  x 

+= . 

ゲονά〝〞┊ 13  
 

｠. Εピ┆ ┌ボ 〞┆〝〞┏└µ〞┆ボ ｀, ヰ 〞ベ┆ボ┃ ボ┋┍µポベポボ┋┌ボ, ┆ボ 〝〞ベ┇〞┌〞 

└┌┃ f(P(A)) = f(P(B)). 
ゲονά〝〞┊ 7  

 

ヂΕグΟダ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ  
Γ΄ ヂΑザケ 

 

 

ΑズジグヅヂケゼガΕダ  ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ  
ケゲΕゼケダガジヅ  ΕゴガΑガジヅ グヅギΕガジヅ 

ヂゼガヂケ 27 ゲΑΪジヅ 2003 
ΕザΕヂΑカジゲΕゴジ  ゲΑヴケゲΑ :  

 ゲΑヴケゲΑヂガギΑ  ギΑガ ダヂジガΧΕガΑ ダヂΑヂガダヂガギケダ 
ΓΕゴガギケダ ズΑガεΕガΑダ

ダヅゴジグジ ダΕグガεάゴ :  ヂΕダダΕゼガダ (4) 

 

ヴΕゲΑ 1ο

Α.  ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ━ πボ┉ピ｠┑｠┈┊ ┌━┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ f(x) = x 
〞ベ┆ボ┃ f΄(x) = 1. 

ゲονά〝〞┊ 8 

ヰ.  ズ└┌〞 µ┃ボ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f ┋〞 ブ┆ボ 〝┃ピ┋┌━µボ ε ┌┈┍ π〞〝ベ┈┍ 
┈┉┃┋µ┈┕ ┌━┊ ┅ブ｠〞┌ボ┃ ｠┆━┋ベ┑┊ ボ┕┇┈┍┋ボ ┄ボ┃ π└┌〞 ｠┆━┋ベ┑┊ 
┎│ベ┆┈┍┋ボ; 

ゲονά〝〞┊ 6 

Γ.  ゴボ 〝┖┋〞┌〞 ┌┈┆ ┈┉┃┋µ└ ┌━┊ 〝┃ボµブ┋┈┍ (〝) 〞┆└┊ 〝〞ベ｠µボ┌┈┊ 
┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ . 

ゲονά〝〞┊ 6 

ε. Να ┏α┉α┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ α┄┈┅┈┍│┈┕┆, 
｠┉ピ┎┈┆┌α┊ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋α┊ ┌━ ┅ブ┇━ Σω┋┌ό プ Λάθο┊ 
〝ベπ┅α ┋┌┈ ｠┉ピµµα π┈┍ α┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 π┉└┌α┋━ . 

ボ. ヂ┈ 〞┕┉┈┊ 〞ベ┆ボ┃ µブ┌┉┈ │ブ┋━┊ . 

ポ. Η 〝┃ボ┄┕µボ┆┋━ 〞┄┎┉ピ─〞┌ボ┃ µ〞 ┌┃┊ ベ〝┃〞┊ µ┈┆ピ〝〞┊ µ〞 
┌┃┊ ┈π┈ベ〞┊ 〞┄┎┉ピ─┈┆┌ボ┃ ┈┃ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊ . 

｠. ガ┋┏┕〞┃ (f(g(x)))΄ = f΄ (g(x)) . g΄ (x) 

└π┈┍ f , g πボ┉ボ｠┑｠ベ┋┃µ〞┊ ┋┍┆ボ┉┌プ┋〞┃┊ . 

〝. ε┕┈ 〞┆〝〞┏└µ〞┆ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ ┌┈┍ ベ〝┃┈┍ 〝〞┃｠µボ┌┃┄┈┕ 
┏┖┉┈┍  ά ┅ブ｠┈┆┌ボ┃ ボ┋┍µポベポボ┋┌ボ, └┌ボ┆ ｀ ∩ ヰ =  ∅ . 

〞. ヂ┈ ┄┍┄┅┃┄└ 〝┃ピ｠┉ボµµボ ┏┉━┋┃µ┈π┈┃〞ベ┌ボ┃ µ└┆┈ ｠┃ボ ┌━ 
｠┉ボ┎┃┄プ πボ┉ピ┋┌ボ┋━ ┌┑┆ π┈┋┈┌┃┄┖┆ µ〞┌ボポ┅━┌┖┆ . 

ゲονά〝〞┊  5 
 

ヂΕグΟダ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ  
Γ΄ ヂΑザケ 

 

 

ヴΕゲΑ 2ο  
 

ダ┌┈ ┋┕┅┅┈｠┈ ┄ボ│━｠━┌┖┆ 〞┆└┊ ┅┍┄〞ベ┈┍ ┌┈ 55% 〞ベ┆ボ┃ 
｠┍┆ボベ┄〞┊,  ┌┈ 40% ┌┑┆ ┄ボ│━｠━┌┖┆ 〞ベ┆ボ┃ ┎┃┅└┅┈｠┈┃ ┄ボ┃ ┌┈ 
30% 〞ベ┆ボ┃ ｠┍┆ボベ┄〞┊ ┎┃┅└┅┈｠┈┃ . Επ┃┅ブ｠┈┍µ〞 ┌┍┏ボベボ ブ┆ボ┆ 
┄ボ│━｠━┌プ ｠┃ボ ┆ボ 〞┄π┉┈┋┑πプ┋〞┃ ┌┈ ┋┕┅┅┈｠┈ ┋〞 ┄ピπ┈┃ボ 
〞π┃┌┉┈πプ . 

ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞  ┌┃┊ π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ ┈ ┄ボ│━｠━┌プ┊ ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ :  

 ボ. ｠┍┆ボベ┄ボ プ ┎┃┅└┅┈｠┈┊ 
ゲονά〝〞┊ 5 

 ポ. ｠┍┆ボベ┄ボ ┄ボ┃ └┏┃ ┎┃┅└┅┈｠┈┊ 
ゲονά〝〞┊ 5 

 ｠. ピ┆〝┉ボ┊ ┄ボ┃ ┎┃┅└┅┈｠┈┊ 
ゲονά〝〞┊ 7 

 〝. ピ┆〝┉ボ┊ プ ┎┃┅└┅┈｠┈┊ . 
ゲονά〝〞┊ 8 

ヴΕゲΑ 3ο

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f(x) = 
12 −x

x
 

Α. Να ｠┉ピ┐〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋α┊ ┌┈ ｠┉ピµµα π┈┍ 
α┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋┌━ ┋ω┋┌プ απピ┆┌━┋━ . 

 ヂ┈ π〞〝ベ┈ ┈┉┃┋µ┈┕ ┌━┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ 〞ベ┆ボ┃ ┌┈ ┋┕┆┈┅┈ : 
 ボ.  R ポ.  (-1,1)  ｠.  R- {-1,1}  〝. (1, + ∞) 

ゲονά〝〞┊ 5 

ヰ. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃  f΄(x)<0 ｠┃ボ ┄ピ│〞 x ┌┈┍ π〞〝ベ┈┍ 
┈┉┃┋µ┈┕ ┌━┊ . 

ゲονά〝〞┊ 7 
Γ.  ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌┈  ( )[ ])x(fxlim

x
⋅+−→ 1

1
 

ゲονά〝〞┊ 6 
 

ε. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━ ｠┑┆ベボ π┈┍ ┋┏━µボ┌ベ─〞┃ ━ 〞┎ボπ┌┈µブ┆━ ┌━┊ 
｠┉ボ┎┃┄プ┊ πボ┉ピ┋┌ボ┋━┊ ┌━┊ f  ┋┌┈ ┋━µ〞ベ┈ (0, f(0)) µ〞 ┌┈┆ 
ピ┇┈┆ボ x΄x . 

 ゲονά〝〞┊ 7 

ヂΕグΟダ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ  
Γ΄ ヂΑザケ 

 

 

ヴΕゲΑ 4ο  
ダ┌┈┆ πベ┆ボ┄ボ π┈┍ ボ┄┈┅┈┍│〞ベ πボ┉┈┍┋┃ピ─〞┌ボ┃  ━ ┏┉━µボ┌┃┄プ 

 ┌┈┍┊ ｠┈┆〞ベ┊ , ┋〞 Ε┍┉┖ , 〝〞ベ｠µボ┌┈┊ ブ┇┃ µボ│━┌┖┆ 
┈

πボ┉┈┏プ ボπ└
┌━┊ π┉┖┌━┊ ┌ピ┇━┊ ( µピ〝ボ ｀) ┄ボ┃ ブ┇┃ µボ│━┌┖┆ ┌━┊ 〝〞┕┌〞┉━┊  
┌ピ┇━┊ (┈µピ〝ボ ヰ) 〞┆└┊ ヱ┍µ┆ボ┋ベ┈┍ .  
 

ジµά〝ボ Α  ジµά〝ボ ヰ  
1 7 
8 14 
9 6 
5 4 
3 12 
4 5 

  

ボ. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌━ µブ┋━ ┌┃µプ ┄ボ┃ ┌ µ〞┋┈ ┌┑┆ 
πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ ┄ピ│〞 ┈µピ〝ボ┊ . 

ポ. ┊ π┉┈┊ ┌━┆ ┈µ┈┃┈｠ブ┆〞┃ボ ┌┃┊ 
〝┕┈ ┈µピ〝〞┊ .   

｠. πボ┉ボ┌プ┉━┋━ ┌━┊ ┈µピ〝ボ┊ ｀ ｠ベ┆〞┃ ボ┕┇━┋━ 
20%  ┄ボ┃ ┈┃ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊ ┌━┊ ┈µピ〝ボ┊ ヰ ボ┍┇━

 

〝.  ┑┊ π┉┈┊ ┌━┆ ┈µ┈┃┈｠ブ┆〞┃ボ ┌┃┊ 
〝┕┈ ┈µピ〝〞┊ µ〞 ┌ボ ┆ブボ  〝〞〝┈µブ┆ボ .  

 

ジεケΓガΕダ (｠ιボ ┌ο┍┊ 〞┇〞┌ボ─όµ〞νο┍┊)

━ 〝┃ピ 

ゲονά〝〞┊ 6 

ゴボ ┋┍｠┄┉ベ┆〞┌〞 µ〞┌ボ┇┕ ┌┈┍┊ ┑

ゲονά〝〞┊ 5 

｀┆ ┋〞 ┄ピ│〞 
│┈┕┆ ┄ボ┌ピ 

5 Ε┍┉┖ ━ ┄ピ│〞 µベボ , π┖┊ 〝┃ボµ┈┉┎┖┆┈┆┌ボ┃ ┈┃ ┆ブ〞┊ µブ┋〞┊ 
┌┃µブ┊ ┌┑┆ 〝┕┈ ┈µピ〝┑┆ ;  

ゲονά〝〞┊ 8 

ゴボ ┋┍｠┄┉ベ┆〞┌〞 µ〞┌ボ┇┕ ┌┈┍┊

ゲονά〝〞┊ 6 
 

 

1. ダ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 µ└┆┈ ┌ボ π┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ 
(━µ〞┉┈µ━  ┆ボ µ━┆ ┌ボ ┆ベボ, 〞┇〞┌ボ─└µ〞┆┈ µピ│━µボ). ヂボ │ブµボ┌ボ

ヂΕグΟダ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ  
Γ΄ ヂΑザケ 

 

 

ボ┆┌┃｠┉ピ┐〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ . ヂボ ┋┏プµボ┌ボ π┈┍ │ボ 
┏┉━┋┃µ┈π┈┃プ┋〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ µπ┈┉┈┕┆ ┆ボ ｠ベ┆┈┍┆ ┄ボ┃ µ〞 
µ┈┅┕ポ┃ . 
ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈µボ┌〞π┖┆┍µ└ ┋ボ┊ ┋┌┈ πピ┆┑ µブ┉┈┊ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆

2. 
 ボµブ┋┑┊ µ└┅┃┊ ┋ボ┊ πボ┉ボ〝┈│┈┕┆. ギボµ┃ピ 

ピ┅┅━ ┋━µ〞ベ┑┋━ 〝〞┆ 〞π┃┌┉ブπ〞┌ボ┃ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 . 
ギボ┌ピ ┌━┆ ボπ┈┏┖┉━┋プ ┋ボ┊ ┆ボ πボ┉ボ〝┖┋〞┌〞 µボ─ベ µ〞 ┌┈ 
┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┄ボ┃ ┌ボ ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ, ┌ボ ┈π

 
┈ベボ ┄ボ┃ │ボ 

3. 
┄ボ┌ボ┋┌┉ボ┎┈┕┆ µ〞┌ピ ┌┈ πブ┉ボ┊ ┌━┊ 〞┇ブ┌ボ┋━┊  
ゴボ ボπボ┆┌プ┋〞┌〞 ┋┌ο ┌〞┌┉ά〝ιό ┋ボ┊ ┋〞 └┅ボ ボ │ブµボ┌ボ . 
ギピ│〞 ┅┕┋━ 〞π┃┋┌━µ┈┆┃┄ピ ┌〞┄µ━┉┃┑µブ┆━ 〞ベ┆ボ┃

┌
4.  ボπ┈〝〞┄┌プ. 

┌┑┆ 

┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ . 

ΧガΑ 

ヂΕグジダ ゲケゴヅゲΑヂジダ 

5. ε┃ピ┉┄〞┃ボ 〞┇ブ┌ボ┋━┊ : ヂ┉〞┃┊ (3) ┖┉〞┊ µ〞┌ピ ┌━ 〝┃ボ┆┈µプ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ . 

6. Χ┉└┆┈┊ 〝┍┆ボ┌プ┊ ボπ┈┏┖┉━┋━┊ : ゲ┃ボ (1) ┖┉ボ µ〞┌ピ ┌━ 
〝┃ボ┆┈µプ ┌┑┆ ┎┑┌┈ボ

 
KΑグケ Εズガヂヅ

 

ヂΕグΟダ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ
ヱ΄ ヂ｀ザケ

ヂΕグΟダ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ

｀ズジグヅヂケゼガヮダ ヮザヮヂ｀ダヮガダ ヱ΄ ヂ｀ザケダ 
ケゲヮゼケダガジヅ  ヮゴガ｀ガジヅ  グヅギヮガジヅ

ヂゼガヂケ 25 ゲ｀Ϊジヅ 2004
ヮザヮヂ｀カジゲヮゴジ  ゲ｀ヴケゲ｀ : 

 ゲ｀ヴケゲ｀ヂガギ｀  ギ｀ガ ダヂジガΧヮガ｀ ダヂ｀ヂガダヂガギケダ
ヱヮゴガギケダ ズ｀ガεヮガ｀ダ

ダヅゴジグジ ダヮグガεάゴ :  ヂヮダダヮゼガダ (4)

ヴヮゲ｀ 1┈

｀. Νボ  ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞  └┌┃  ━  πボ┉ピ｠┑｠┈┊  ┌━┊  ┋┌ボ│〞┉プ┊   ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊
 f(x) = c  〞ベ┆ボ┃ ベ┋━ µ〞 0.

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 8

ヰ. Νボ 〝┖┋〞┌〞 ┌┈┆ ┈┉┃┋µ└ ┌━┊ ┋┍┆ブ┏〞┃ボ┊ µ┃ボ┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ f
┋┌┈ ┋━µ〞ベ┈ x0 ┌┈┍ π〞〝ベ┈┍ ┈┉┃┋µ┈┕ ┌━┊ .

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 5

ヱ. Νボ ┏ボ┉ボ┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ ボ┄┈┅┈┍│┈┕┆
｠┉ピ┎┈┆┌ボ┊ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌━ ┅ブ┇━ ダω┋┌ό プ グピ│┈┊
〝ベπ┅ボ ┋┌┈ ｠┉ピµµボ π┈┍ ボ┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 π┉└┌ボ┋━ .

ボ. Η ┋┍┏┆└┌━┌ボ ┌━┊ ┌┃µプ┊ x i µ┃ボ┊ µ〞┌ボポ┅━┌プ┊ Χ 〞ベ┆ボ┃
ボ┉┆━┌┃┄└┊ ボ┉┃│µ└┊ .

ポ. ダ┌━┆ ┄ボ┆┈┆┃┄プ ┄ボ┌ボ┆┈µプ ┌┈ 95% ┌┑┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆

ポ┉ベ┋┄〞┌ボ┃ ┋┌┈ 〝┃ピ┋┌━µボ ( x− − s, x− + s), └π┈┍ x−  〞ベ┆ボ┃

━ µブ┋━ ┌┃µプ ┌┑┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ ┄ボ┃ s ━ ┌┍π┃┄プ ┌┈┍┊
ボπ└┄┅┃┋━ .

｠. ｀┆ 〝┃ボ┃┉ブ┋┈┍µ〞 ┌━ ┋┍┏┆└┌━┌ボ ┆ i µ┃ボ┊ µ〞┌ボポ┅━┌プ┊ Χ
µ〞 ┌┈ µブ｠〞│┈┊ ┆ ┌┈┍ 〝〞ベ｠µボ┌┈┊, π┉┈┄┕π┌〞┃ ━ ┋┏〞┌┃┄プ
┋┍┏┆└┌━┌ボ f i ┌━┊ ┌┃µプ┊ x i   . 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 6



｀ΡΧΗ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ
ヱ΄ ヂ｀ザケ

ヂΕグΟダ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ

ε. ダ┌┈┆ πボ┉ボ┄ピ┌┑ πベ┆ボ┄ボ ┌ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ ┋┍µポ┈┅ベ─┈┍┆
〞┆〝〞┏└µ〞┆ボ 〞┆└┊ π〞┃┉ピµボ┌┈┊ ┌┕┏━┊. ダ┌━ ダ┌プλ━ ガ
ボ┆ボ｠┉ピ┎┈┆┌ボ┃ 〝┃ピ┎┈┉〞┊ ┋┏ブ┋〞┃┊ ｠┃ボ ┌ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ
〝┃ボ┌┍π┑µブ┆〞┊ ┋┌━┆ ┄┈┃┆プ ｠┅┖┋┋ボ ┄ボ┃ ┋┌━ ダ┌プλ━ ガガ
┋┏ブ┋〞┃┊ 〝┃ボ┌┍π┑µブ┆〞┊ ┋┌━ ｠┅┖┋┋ボ ┌┑┆ ┋┍┆└┅┑┆. 

Νボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌ボ ｠┉ピµµボ┌ボ ┌━┊ ダ┌プλ━┊ ガ ┄ボ┃
〝ベπ┅ボ ┋〞 ┄ピ│〞 ｠┉ピµµボ ┌┈┆ ボ┉┃│µ└ ┌━┊ ダ┌プλ━┊ ガガ π┈┍
ボ┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋┌━┆ ベ〝┃ボ 〝┃ボ┌┕π┑┋━. 

ダ┌プλ━ ガ ダ┌プλ━ ガガ
ボ π┉ボ｠µボ┌┈π┈┃〞ベ┌ボ┃ ブ┆ボ ┌┈┍┅ピ┏┃┋┌┈┆

ボπ└ ┌ボ ｀, ヰ
1 ｀∩ヰ

ポ π┉ボ｠µボ┌┈π┈┃〞ベ┌ボ┃ ┌┈ ｀ ボ┅┅ピ  └┏┃ ┌┈ ヰ 2 ｀ − ヰ

｠ π┉ボ｠µボ┌┈π┈┃┈┕┆┌ボ┃ ┋┍｠┏┉└┆┑┊ ┌ボ ｀
┄ボ┃ ヰ

3 (｀∪ヰ)΄

4 ｀∪ヰ

ダ┌━ ダ┌プλ━ ガガ π〞┉┃┋┋〞┕〞┃ µベボ ┋┏ブ┋━.

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 6

ヴヮゲ｀ 2┈ 

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f µ〞 ┌┕π┈ 
3x

3x4x
)x(f

2

−
+−= .

｀. Νボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┈ π〞〝ベ┈ ┈┉┃┋µ┈┕ ┌━┊ f .

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 10
B. Νボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌┈ )x(flim

3x→ .

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 15



｀ΡΧΗ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ
ヱ΄ ヂ｀ザケ

ヂΕグΟダ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ

ヴヮゲ｀ 3┈

ダ┌━┆ «｀┌┌┃┄プ ┈〝└» 〞┇┍π━┉〞┌┈┕┆┌ボ┃ ┄ボ│━µ〞┉┃┆ピ 200 ┏┃┅┃ピ〝〞┊
┈┏プµボ┌ボ, ┌ボ ┈π┈ベボ 〝┃ボ┆┕┈┍┆ ボπ└ 5 ブ┑┊ 45 ┏┃┅┃└µ〞┌┉ボ . Η
〝┃ボ┆┍└µ〞┆━ ボπ└┋┌ボ┋━ ┋〞 ┏┃┅┃└µ〞┌┉ボ ボπ└ ┌ボ ┈┏プµボ┌ボ ボ┍┌ピ
πボ┉┈┍┋┃ピ─〞┌ボ┃ ┋┌━┆ π┉┖┌━ ┋┌プ┅━ ┌┈┍ πベ┆ボ┄ボ :

ギ┅ピ┋〞┃┊
┋〞  ┏┅µ.

ギブ┆┌┉┈
┄┅ピ┋━┊

x i

ダ┍┏┆└┌━┌ボ
 ┆ i   ┋〞  ┏┅µ.

ダ┏〞┌┃┄プ
┋┍┏┆└┌━┌ボ

f i%

｀│┉┈┃┋┌┃┄プ
ダ┍┏┆└┌━┌ボ

  ゴ i ┋〞 ┏┅µ.

｀│┉ .  ダ┏〞┌ .
ダ┍┏┆└┌━┌ボ

F i%
[5, 15) 60
[15, 25) 68
[25, 35) 180
[35, 45)
ダ┕┆┈┅┈ 200

｀. Νボ µ〞┌ボ┎ブ┉〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌┈┆ πボ┉ボπピ┆┑
πベ┆ボ┄ボ ┄ボ┃ ┆ボ ┋┍µπ┅━┉┖┋〞┌〞 ┌┃┊ ┌┃µブ┊ ┌┑┆ ボ┆┌ベ┋┌┈┃┏┑┆
µ〞｠〞│┖┆ .

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 10
ヰ. Νボ ┋┏〞〝┃ピ┋〞┌〞 ┌┈ ┃┋┌└｠┉ボµµボ (xi , fi%) ┄ボ┃ ┌┈ π┈┅┕｠┑┆┈

┋┏〞┌┃┄┖┆ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆.
ゲ┈┆ピ〝〞┊ 5

ヱ. Νボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━ µブ┋━ ┌┃µプ x− . 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 5
ε. Νボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┈ π┅プ│┈┊ ┌┑┆ ┈┏━µピ┌┑┆ π┈┍ 〝┃ボ┆┕┈┍┆

ボπ└┋┌ボ┋━ ┌┈┍┅ピ┏┃┋┌┈┆ 25 ┏┃┅┃┈µブ┌┉┑┆ .
ゲ┈┆ピ〝〞┊ 5

ヴヮゲ｀ 4┈ 

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f µ〞 ┌┕π┈ 10xx
2

5
x2)x(f 23 ++−= . 

Ο┃ π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ P(A) ┄ボ┃ P(B) 〝┕┈ 〞┆〝〞┏┈µブ┆┑┆ ｀ ┄ボ┃ ヰ 〞┆└┊
〝〞┃｠µボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά  〞ベ┆ボ┃ ベ┋〞┊ µ〞 ┌┃┊ ┌┃µブ┊ ┌┈┍ x, ┋┌┃┊ ┈π┈ベ〞┊ ━ f ブ┏〞┃
ボ┆┌ベ┋┌┈┃┏ボ ┌┈π┃┄└ 〞┅ピ┏┃┋┌┈ ┄ボ┃ ┌┈π┃┄└ µブ｠┃┋┌┈.



｀ΡΧΗ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ
ヱ΄ ヂ｀ザケ

ヂΕグΟダ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ

｀. Νボ 〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ 
3

1
)ヰ(P┄ボ┃

2

1
)A(P ==

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 9

ヰ. ヱ┃ボ ┌┃┊ πボ┉ボπピ┆┑ ┌┃µブ┊ ┌┑┆ P(A),  P(B) ┄ボ│┖┊ ┄ボ┃ ｠┃ボ

P(A∪B) =
3

2
, ┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┃┊ π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ :

i.   P(A∩B)
ii.  P(A-B)
iii. P[(A∩B)΄]
iv.  P[(A-B) ∪ (ヰ-｀)] .

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 16

ジεケヱガヮダ (｠┃ボ ┌┈┍┊ 〞┇〞┌ボ─┈µブ┆┈┍┊)

1. ダ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 µ└┆┈ ┌ボ π┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ (━µ〞┉┈µ━┆ベボ,
〞┇〞┌ボ─└µ〞┆┈ µピ│━µボ). Νボ µ━┆ ボ┆┌┃｠┉ピ┐〞┌〞 ┌ボ │ブµボ┌ボ ┋┌┈
┌〞┌┉ピ〝┃┈. ヂボ ┋┏プµボ┌ボ π┈┍ │ボ ┏┉━┋┃µ┈π┈┃プ┋〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈
µπ┈┉┈┕┆ ┆ボ ｠ベ┆┈┍┆ ┄ボ┃ µ〞 µ┈┅┕ポ┃.

2. Νボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈µボ┌〞π┖┆┍µ└ ┋ボ┊ ┋┌┈ πピ┆┑ µブ┉┈┊ ┌┑┆
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆, ボµブ┋┑┊ µ└┅┃┊ ┋ボ┊ πボ┉ボ〝┈│┈┕┆. ギボµ┃ピ ピ┅┅━
┋━µ〞ベ┑┋━ 〝〞┆ 〞π┃┌┉ブπ〞┌ボ┃ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞.
ギボ┌ピ ┌━┆ ボπ┈┏┖┉━┋プ ┋ボ┊ ┆ボ πボ┉ボ〝┖┋〞┌〞 µボ─ベ µ〞 ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈
┄ボ┃ ┌ボ ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ, ┌ボ ┈π┈ベボ ┄ボ┃ │ボ ┄ボ┌ボ┋┌┉ボ┎┈┕┆ µ〞┌ピ ┌┈
πブ┉ボ┊ ┌━┊ 〞┇ブ┌ボ┋━┊. 

3. Νボ ボπボ┆┌プ┋〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃ό ┋ボ┊ ┋〞 └┅ボ ┌ボ │ブµボ┌ボ.
4. ギピ│〞 ┅┕┋━ 〞π┃┋┌━µ┈┆┃┄ピ ┌〞┄µ━┉┃┑µブ┆━ 〞ベ┆ボ┃ ボπ┈〝〞┄┌プ.
5. ε┃ピ┉┄〞┃ボ 〞┇ブ┌ボ┋━┊: ┌┉〞┃┊ (3) ┖┉〞┊ µ〞┌ピ ┌━ 〝┃ボ┆┈µプ ┌┑┆

┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆.
6. Χ┉└┆┈┊ 〝┍┆ボ┌プ┊ ボπ┈┏┖┉━┋━┊: µ〞┌ピ ┌━ 10.30΄ π┉┑┃┆プ.

K｀グケ ヮズガヂヅΧガ｀

ヂヮグジダ ゲケゴヅゲ｀ヂジダ



｀ΡΧΗ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ  
Γ΄ ヂΑザケ 

 

 
ヂΕグΟダ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ

ΑズジグヅヂケゼガΕダ  ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ  

ケゲΕゼケダガジヅ  ΕゴガΑガジヅ グヅギΕガジヅ 
ダΑヰヰΑヂジ 28 ゲΑΪジヅ  2005 

ΕザΕヂΑカジゲΕゴジ  ゲΑヴケゲΑ :  
 ゲΑヴケゲΑヂガギΑ  ギΑガ ダヂジガΧΕガΑ ダヂΑヂガダヂガギケダ 

ΓΕゴガギケダ ズΑガεΕガΑダ
ダヅゴジグジ ダΕグガεάゴ :  ヂΕダダΕゼガダ (4) 

 
 ヴΕゲΑ 1ο

Α.  ゴボ  ボπ┈〝〞┃┏│〞ベ └┌┃ ｠┃ボ 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ 〞┆└┊ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ 
┏┖┉┈┍ ά ┃┋┏┕〞┃: 
P(A∪B) = P(A) + P(B) – P(A∩B). 

ゲονά〝〞┊ 10 

 

ヰ.  ボ. ズ┈┃〞┊ Σ〞┌ボポ┅━┌ブ┊ ┅ブ｠┈┆┌ボ┃ π┈┋┈┌┃┄ブ┊ ;  
ゲονά〝〞┊ 3 

ポ. ズ└┌〞 Σ┃ボ π┈┋┈┌┃┄プ Σ〞┌ボポ┅━┌プ ┈┆┈Σピ─〞┌ボ┃ 〝┃ボ┄┉┃┌プ 

┄ボ┃ π└┌〞 ┋┍┆〞┏プ┊ ;  

ゲονά〝〞┊ 4  

Γ.  ゴボ ┏ボ┉ボ┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ ボ┄┈┅┈┍│┈┕┆, 
｠┉ピ┎┈┆┌ボ┊ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌━ ┅ブ┇━ ダ┑┋┌ό プ グά│ο┊ 
〝ベπ┅ボ ┋┌┈ ｠┉ピΣΣボ π┈┍ ボ┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 π┉└┌ボ┋━ . 

 
ボ. ｀┆ Σ┃ボ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f 〞ベ┆ボ┃ πボ┉ボ｠┑｠ベ┋┃Σ━ ┋〞 ブ┆ボ 

〝┃ピ┋┌━Σボ ε ┄ボ┃ ┃┋┏┕〞┃ f΄(x)>0 ｠┃ボ ┄ピ│〞 〞┋┑┌〞┉┃┄└ 
┋━Σ〞ベ┈ ┌┈┍ ε, ┌└┌〞 ━ f 〞ベ┆ボ┃ ｠┆━┋ベ┑┊ ボ┕┇┈┍┋ボ ┋┌┈ 
ε.  

ゲονά〝〞┊ 2 

ポ.  ガ┋┏┕〞┃ ( )  
2g(x)

 (x) g΄   f(x) g(x)  (x) f΄
  

΄
)x(g

f(x)
 

⋅+⋅=⎟⎠
⎞⎜⎝

⎛
 ,  

└π┈┍ f, g πボ┉ボ｠┑｠ベ┋┃Σ〞┊ ┋┍┆ボ┉┌プ┋〞┃┊. 
ゲονά〝〞┊ 2 

 



｀ΡΧΗ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ  
Γ΄ ヂΑザケ 

 

 
ヂΕグΟダ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ 

 
｠.  Η 〝┃ボ┄┕Σボ┆┋━ 〞ベ┆ボ┃ Σブ┌┉┈ │ブ┋━┊ . 

ゲονά〝〞┊ 2 
〝. ｀┆ ｀⊆ヰ ┌└┌〞 P(A) > P(B). 

ゲονά〝〞┊ 2 
 
 

ヴΕゲΑ 2ο  

ダ〞 ブ┆ボ 〝┃ボ｠┖┆┃┋Σボ ヰ┃┈┅┈｠ベボ┊ ━ ポボ│Σ┈┅┈｠ベボ ┌┑┆ Σボ│━┌┖┆ 
〝ベ┆〞┌ボ┃ ボπ└ ┌┈ πボ┉ボ┄ピ┌┑ ┃┋┌└｠┉ボΣΣボ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ ν Bi  B: 
 

0

10

5

20

15

25

4 8 12 16 20 ΒαθμόςΒαθμός

┆ i

 
 

ボ. ゴボ Σ〞┌ボ┎ブ┉〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┄ボ┃ ┆ボ ┋┍Σπ┅━┉┖┋〞┌〞 
┌┈┆ πボ┉ボ┄ピ┌┑ πベ┆ボ┄ボ : 

ギλά┋〞ι┊  
ポボ│/｠ίボ┊  

[     ) 

ギブν┌┉ο  
┄λά┋η┊  

x Bi B 

ダ┍┏νό┌η┌ボ   
 

ν Bi B     

ダ┏〞┌ι┄ή  
┋┍┏νό┌η┌ボ  

f Bi B  

Α│┉οι┋┌ι┄ή  
┋┍┏νό┌η┌ボ  

  ゴ Bi B 

Α│┉ .  ┋┏〞┌ .  
┋┍┏νό┌η┌ボ  

F Bi B  
[4, 8)       
[8,12)       
[12,16)       
[16,20)      
ダ┕┆┈┅┈       

 
ゲονά〝〞┊ 11 

ポ. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━ Σブ┋━ ┌┃Σプ ┌┑┆ ポボ│Σ┖┆ . 
ゲονά〝〞┊ 8 

｠. ズ└┋┈┃ Σボ│━┌ブ┊ ブ┏┈┍┆ ポボ│Σ└ Σブ┏┉┃ ┄ボ┃ 10; 
ゲονά〝〞┊ 6 



｀ΡΧΗ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ  
Γ΄ ヂΑザケ 

 

 
ヂΕグΟダ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ 

ヴΕゲΑ 3ο  

 

Έ┋┌┑ ｀, ヰ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ 〞┆└┊ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά, ┖┋┌〞 ┆ボ 
┃┋┏┕┈┍┆ : 
(i) Η π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ π┉ボ｠Σボ┌┈π┈┃━│〞ベ ブ┆ボ ┌┈┍┅ピ┏┃┋┌┈┆ ボπ└ 

┌ボ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀, ヰ 〞ベ┆ボ┃ 
8

7
 . 

(ii) Ο┃ π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ P(B) , P(A∩B) 〝〞┆ 〞ベ┆ボ┃ ベ┋〞┊ ┄ボ┃ ボ┆プ┄┈┍┆ ┋┌┈ 

┋┕┆┈┅┈   
4

5
 ,

2

1
 k,  Χ ⎭⎬

⎫
⎩⎨
⎧=  , └π┈┍  

k =  
5x6–2x

15–3x
    

5x 
lim +→  . 

ボ. ゴボ ポ┉〞│〞ベ ┌┈ k. 
ゲονά〝〞┊ 5 

ポ. ゴボ ポ┉〞│┈┕┆ ┌ボ P(B), P(A∩B) ┄ボ┃ ┆ボ ボ┃┌┃┈┅┈｠プ┋〞┌〞 ┌━┆ 
ボπピ┆┌━┋プ ┋ボ┊. 

ゲονά〝〞┊ 8 
｠. ゴボ ポ┉〞│┈┕┆ ┈┃ π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ : 
 (1) ゴボ π┉ボ｠Σボ┌┈π┈┃━│〞ベ ┌┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆┈ ｀. 

ゲονά〝〞┊ 6 
 (2) ゴボ π┉ボ｠Σボ┌┈π┈┃━│〞ベ Σ└┆┈ ┌┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆┈ ｀. 

ゲονά〝〞┊ 6 
 

ヴΕゲΑ 4ο  

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f Σ〞 ┌┕π┈  )(0,  x , 
x

1
)x(f +∞∈=  . 

 

ボ.  ゴボ ポ┉〞│〞ベ ━ 〞┇ベ┋┑┋━ ┌━┊ 〞┎ボπ┌┈Σブ┆━┊ ┌━┊ f ┋┌┈ ┋━Σ〞ベ┈ 
グ(1,1). 

ゲονά〝〞┊ 7 
 

ポ. ｀π└ ┌┍┏ボベ┈ ┋━Σ〞ベ┈ ゲ(x, y) ┌━┊ ｠┉ボ┎┃┄プ┊ πボ┉ピ┋┌ボ┋━┊ ┌━┊ 
f ┎ブ┉┆┈┍Σ〞 πボ┉ピ┅┅━┅〞┊ 〞┍│〞ベ〞┊ π┉┈┊ ┌┈┍┊ ピ┇┈┆〞┊ xx΄ ┄ボ┃ 
yy΄, ┈┃ ┈π┈ベ〞┊ ┋┏━Σボ┌ベ─┈┍┆ Σ〞 ┌┈┍┊ ━Σ┃ピ┇┈┆〞┊ Οx, Oy 
┈┉│┈｠┖┆┃┈ πボ┉ボ┅┅━┅└｠┉ボΣΣ┈ .  



｀ΡΧΗ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ  
Γ΄ ヂΑザケ 

 

 
ヂΕグΟダ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ 

 ゴボ ポ┉〞│┈┕┆ ┈┃ ┋┍┆┌〞┌ボ｠Σブ┆〞┊ ┌┈┍ ┋━Σ〞ベ┈┍ ゲ, ┖┋┌〞 ━ 
π〞┉ベΣ〞┌┉┈┊ ┌┈┍ ┈┉│┈｠┑┆ベ┈┍ πボ┉ボ┅┅━┅┈｠┉ピΣΣ┈┍ ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ 
〞┅ピ┏┃┋┌━ . 

ゲονά〝〞┊ 10 
 

｠. Ο┃ ┌〞┌Σ━Σブ┆〞┊ πブ┆┌〞 〝┃ボ┎┈┉〞┌┃┄┖┆ ┋━Σ〞ベ┑┆ ┌━┊ 

〞┎ボπ┌┈Σブ┆━┊ ┌┈┍ 〞┉┑┌プΣボ┌┈┊ (ボ) ブ┏┈┍┆ Σブ┋━ ┌┃Σプ x− = 5 

┄ボ┃ ┌┍π┃┄プ ボπ└┄┅┃┋━ s Bx B = 2. 

 ゴボ ポ┉〞│〞ベ ━ Σブ┋━ ┌┃Σプ  y
−  ┄ボ┃ ━ ┌┍π┃┄プ ボπ└┄┅┃┋━ s By B ┌┑┆ 

┌〞┌ボ｠Σブ┆┑┆ ┌┑┆ ┋━Σ〞ベ┑┆ ボ┍┌┖┆. 
  ゲονά〝〞┊ 8 

 

 
 

UジεケΓガΕダ ΓガΑ ヂジヅダ ヅズジバケデガジヅダ 

1. ダ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 Σ└┆┈ ┌ボ π┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ (━Σ〞┉┈Σ━┆ベボ, 
〞┇〞┌ボ─└Σ〞┆┈ Σピ│━Σボ). Uゴボ Σην ボν┌ι｠┉άψ〞┌〞 U ┌ボ │ブΣボ┌ボ ┋┌┈ 
┌〞┌┉ピ〝┃┈. ヂボ ┋┏プΣボ┌ボ π┈┍ │ボ ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃プ┋〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ 
Σπ┈┉┈┕┆ ┆ボ ｠ベ┆┈┍┆ ┄ボ┃ Σ〞 Σ┈┅┕ポ┃. 

2. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈Σボ┌〞π┖┆┍Σ└ ┋ボ┊ ┋┌┈ πピ┆┑ Σブ┉┈┊ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆, ボΣブ┋┑┊ Σ└┅┃┊ ┋ボ┊ πボ┉ボ〝┈│┈┕┆. UギボΣιά άλλη 
┋ηΣ〞ί┑┋η 〝〞ν 〞πι┌┉ブπ〞┌ボι νボ ｠┉άψ〞┌〞 U. 

 ギボ┌ピ ┌━┆ ボπ┈┏┖┉━┋プ ┋ボ┊ ┆ボ πボ┉ボ〝┖┋〞┌〞 Σボ─ベ Σ〞 ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┄ボ┃ 
┌ボ ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ, ┌ボ ┈π┈ベボ ┄ボ┃ │ボ ┄ボ┌ボ┋┌┉ボ┎┈┕┆ Σ〞┌ピ ┌┈ 
πブ┉ボ┊ ┌━┊ 〞┇ブ┌ボ┋━┊.  

3. ゴボ ボπボ┆┌プ┋〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┋〞 └┅ボ ┌ボ │ブΣボ┌ボ. 
4. ギピ│〞 ┅┕┋━ 〞π┃┋┌━Σ┈┆┃┄ピ ┌〞┄Σ━┉┃┑Σブ┆━ 〞ベ┆ボ┃ ボπ┈〝〞┄┌プ. 
5. ε┃ピ┉┄〞┃ボ 〞┇ブ┌ボ┋━┊: ┌┉〞┃┊ (3) ┖┉〞┊ Σ〞┌ピ ┌━ 〝┃ボ┆┈Σプ ┌┑┆ 

┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆. 
6. Χ┉└┆┈┊ 〝┍┆ボ┌プ┊ ボπ┈┏┖┉━┋━┊: Σ〞┌ピ ┌━ 10.30΄ π┉┑┃┆プ. 
 

KΑグケ ΕズガヂヅΧガΑ 

ヂΕグジダ ゲケゴヅゲΑヂジダ 



｀ΡΧΗ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ΑズジグヅヂケゼガΕダ ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ  
ケゲΕゼケダガジヅ ΕゴガΑガジヅ グヅギΕガジヅ 

ズΕゲズヂケ 25 ゲΑΪジヅ 2006 
ΕザΕヂΑカジゲΕゴジ ゲΑヴケゲΑ:  

ゲΑヴケゲΑヂガギΑ ギΑガ ダヂジガΧΕガΑ ダヂΑヂガダヂガギケダ 
ΓΕゴガギケダ ズΑガεΕガΑダ

ダヅゴジグジ ダΕグガεάゴ: ヂΕダダΕゼガダ (4) 
 

ヴΕゲΑ 1o 

A. Η ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f 〞ベ┆ボ┃ πボ┉ボ｠┑｠ベ┋┃Σ━ ┋┌┈ ガR. ┄ボ┃ c 
π┉ボ｠Σボ┌┃┄プ ┋┌ボ│〞┉ピ. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ 

(c·f(x))΄=c·f΄(x), x∈ ガR       . 

ゲονά〝〞┊ 10 

 

B.ボ. ズ└┌〞 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀,ヰ 〞┆└┊ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά 
┅ブ｠┈┆┌ボ┃ ボ┋┍Σポベポボ┋┌ボ ; 

ゲονά〝〞┊ 3 

 

   ポ. ズ└┌〞 Σ┃ボ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f Σ〞 π〞〝ベ┈ ┈┉┃┋Σ┈┕ ｀ ┅ブ｠〞┌ボ┃ 
┋┍┆〞┏プ┊ ; 

ゲονά〝〞┊ 4 

 

Γ. ゴボ ┏ボ┉ボ┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ ボ┄┈┅┈┍│┈┕┆, 
｠┉ピ┎┈┆┌ボ┊ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌━ ┅ブ┇━ ダ┑┋┌ό プ グά│ο┊ 
〝ベπ┅ボ ┋┌┈ ｠┉ピΣΣボ π┈┍ ボ┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 π┉└┌ボ┋━ .  

ボ. ゲ┃ボ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f Σ〞 π〞〝ベ┈ ┈┉┃┋Σ┈┕ ┌┈ ｀, ┅ブΣ〞 └┌┃ 
πボ┉┈┍┋┃ピ─〞┃ ┌┈π┃┄└ Σブ｠┃┋┌┈ ┋┌┈ x0∈A,  └┌ボ┆ f(x)Π f(x0) 
｠┃ボ ┄ピ│〞 x ┋〞 Σ┃ボ π〞┉┃┈┏プ ┌┈┍ x0. 

ゲονά〝〞┊ 2 

ポ. A┆ ┌┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆┈ ｀΄, ┋┍Σπ┅━┉┑Σボ┌┃┄└ ┌┈┍ 
〞┆〝〞┏┈Σブ┆┈┍ ｀, π┉ボ｠Σボ┌┈π┈┃〞ベ┌ボ┃, ┌└┌〞 〝〞┆ 
π┉ボ｠Σボ┌┈π┈┃〞ベ┌ボ┃ ┌┈ ｀ . 

ゲονά〝〞┊ 2 

ヂΕグΟダ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

｠. ヱ┃ボ ┄ピ│〞 xΛ0 ┃┋┏┕〞┃ : 
2x

1

x

1 =⎟⎠
⎞⎜⎝

⎛ ΄
. 

ゲονά〝〞┊ 2 

〝. ヂ┈ ┄┍┄┅┃┄└ 〝┃ピ｠┉ボΣΣボ ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃〞ベ┌ボ┃ ｠┃ボ ┌━ 
｠┉ボ┎┃┄プ πボ┉ピ┋┌ボ┋━ Σ└┆┈ π┈┋┈┌┃┄┖┆ 〝〞〝┈Σブ┆┑┆. 

ゲονά〝〞┊ 2 

 

ヴΕゲΑ 2ο 
ギボ┌ピ ┌━┆ ボ┉┏プ ┌━┊ ┋┏┈┅┃┄プ┊ ┏┉┈┆┃ピ┊ ┈┃ 50 Σボ│━┌ブ┊ ┌━┊ ┌┉ベ┌━┊ 
┌ピ┇━┊ 〞┆└┊ グ┍┄〞ベ┈┍ ┉┑┌プ│━┄ボ┆ ┋┏〞┌┃┄ピ Σ〞 ┌┈┆ ボ┉┃│Σ└ ┌┑┆ 
ポ┃ポ┅ベ┑┆ π┈┍ 〝┃ピポボ┋ボ┆ ┌━┆ π〞┉ベ┈〝┈ ┌┑┆ │〞┉┃┆┖┆ 〝┃ボ┄┈π┖┆. 
ダ┕Σ┎┑┆ボ Σ〞 ┌┃┊ ボπボ┆┌プ┋〞┃┊ π┈┍ 〝└│━┄ボ┆, ┋┍┆┌ピ┏│━┄〞 ┈ 
πボ┉ボ┄ピ┌┑ πベ┆ボ┄ボ┊: 
 

｀┉┃│Σ└┊ ヰ┃ポ┅ベ┑┆ 
x i

｀┉┃│Σ└┊ ゲボ│━┌┖┆ 
┆ i

0 ボ+4 
1 5ボ+8 
2 4ボ 
3 ボ-1 
4 2ボ 

ダ┕┆┈┅┈ 50 
 

ボ. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌━┆ ┌┃Σプ ┌┈┍ ボ .  
ゲονά〝〞┊ 3 

 ダ┌━ ┋┍┆ブ┏〞┃ボ  ┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 :  
ポ. ヂ━ Σブ┋━ ┌┃Σプ ┌┈┍ ボ┉┃│Σ┈┕ ┌┑┆ ポ┃ポ┅ベ┑┆ π┈┍ 〝┃ピポボ┋ボ┆ ┈┃ 

Σボ│━┌ブ┊ .  
ゲονά〝〞┊ 7 

｠. ヂ━ 〝┃ピΣ〞┋┈  ┌┈┍ ボ┉┃│Σ┈┕ ┌┑┆ ポ┃ポ┅ベ┑┆ π┈┍ 〝┃ピポボ┋ボ┆ ┈┃ 
Σボ│━┌ブ┊ .  

ゲονά〝〞┊ 7 
〝. ヂ━┆ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ブ┆ボ┊ Σボ│━┌プ┊ ┆ボ ブ┏〞┃ 〝┃ボポピ┋〞┃  

┌┈┍┅ピ┏┃┋┌┈ 3 ポ┃ポ┅ベボ . 
ゲονά〝〞┊ 8 

 

ヂΕグΟダ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

 
ヴΕゲΑ 3o 

ダ〞 ブ┆ボ ┏┈┉〞┍┌┃┄└ └Σ┃┅┈ ┋┍ΣΣ〞┌ブ┏┈┍┆ x ボ｠└┉┃ボ ┄ボ┃ (x+4)2 
┄┈┉ベ┌┋┃ボ. 

ボ. Επ┃┅ブ｠┈┍Σ〞 ┌┍┏ボベボ ブ┆ボ ピ┌┈Σ┈, ｠┃ボ ┆ボ 〞┄π┉┈┋┑πプ┋〞┃ ┌┈┆ 
└Σ┃┅┈ ┋〞 Σ┃ボ 〞┄〝プ┅┑┋━ . ゴボ 〞┄┎┉ピ┋〞┌〞 ┑┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ ┌┈┍ 
x ┌━┆ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ 〞π┃┅〞｠〞ベ ボ｠└┉┃ . 

ゲονά〝〞┊ 7 

ポ. ｀┆ ━ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ 〞π┃┅〞｠〞ベ ボ｠└┉┃ 〞ベ┆ボ┃ ベ┋━ Σ〞 
19

1
┄ボ┃ ┈ 

└Σ┃┅┈┊ π〞┉┃┅ボΣポピ┆〞┃ ┅┃｠└┌〞┉ボ ボπ└ 100 Σブ┅━, ┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 
┌┈┆ ボ┉┃│Σ└ ┌┑┆ Σ〞┅┖┆ ┌┈┍ ┈Σベ┅┈┍, ┄ボ│┖┊ ┄ボ┃ ┌━┆ 
π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ 〞π┃┅〞｠〞ベ ┄┈┉ベ┌┋┃ . 

ゲονά〝〞┊ 8 

｠. ズ┈┃┈┊ π┉ブπ〞┃ ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ ┈ ボ┉┃│Σ└┊ ┌┑┆ ボ｠┈┉┃┖┆ ┌┈┍ 
┈Σベ┅┈┍, ┖┋┌〞 ┆ボ Σ〞｠┃┋┌┈π┈┃〞ベ┌ボ┃ ━ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ 
〞π┃┅〞｠〞ベ ボ｠└┉┃, ┄ボ┃ π┈┃ボ 〞ベ┆ボ┃ ━ ┌┃Σプ ┌━┊ π┃│ボ┆└┌━┌ボ┊ 
ボ┍┌プ┊; 

ゲονά〝〞┊ 10 
 

 
ヴΕゲΑ 4ο 

Έ┋┌┑ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f(x) = -2x2+kx + x4  + 10, xΡ0. 

ボ. A┆ ━ 〞┎ボπ┌┈Σブ┆━ ┌━┊ ｠┉ボ┎┃┄プ┊ πボ┉ピ┋┌ボ┋━┊ ┌━┊ 
┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ ┋┌┈ ┋━Σ〞ベ┈ ｀(1,f(1)) 〞ベ┆ボ┃ πボ┉ピ┅┅━┅━ ┋┌┈┆ 
ピ┇┈┆ボ x΄x, ┆ボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ k=2 ┄ボ┃ ┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━┆ 
〞┇ベ┋┑┋プ ┌━┊. 

ゲονά〝〞┊ 5 

ポ. ゲベボ ┌┍┏ボベボ Σ〞┌ボポ┅━┌プ Χ ボ┄┈┅┈┍│〞ベ ┌━┆ ┄ボ┆┈┆┃┄プ 

┄ボ┌ボ┆┈Σプ Σ〞 Σブ┋━ ┌┃Σプ =f(1) ┄ボ┃ ┌┍π┃┄プ ボπ└┄┅┃┋━ 
−
x

ヂΕグΟダ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

s=−
13

΄(4)f2
. ヂ┉〞┃┊ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊, ボ┆┌┃π┉┈┋┑π〞┍┌┃┄┈┕ 

〝〞ベ｠Σボ┌┈┊ Σ〞｠ブ│┈┍┊ ┆, 〞ベ┆ボ┃ Σ┃┄┉└┌〞┉〞┊ プ ベ┋〞┊ ┌┈┍ 8. 
(i) ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┈┆ ボ┉┃│Σ└ ┌┑┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ π┈┍ 

ポ┉ベ┋┄┈┆┌ボ┃  ┋┌┈ 〝┃ピ┋┌━Σボ (10,16). 
ゲονά〝〞┊ 10 

(ii)ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ┌┈ 〝〞ベ｠Σボ ┌┑┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ π┈┍ 
ブ┏〞┃ ┅━┎│〞ベ , 〝〞┆ 〞ベ┆ボ┃ ┈Σ┈┃┈｠〞┆ブ┊ .   
ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━ Σ┃┄┉└┌〞┉━ ┌┃Σプ ┌━┊ πボ┉ボΣブ┌┉┈┍ ボ>0, 
π┈┍ π┉ブπ〞┃  ┆ボ π┉┈┋┌〞│〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 Σベボ ボπ└ ┌┃┊ 
π┉┈━｠┈┕Σ〞┆〞┊  πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊ , ┖┋┌〞 ┌┈ 〝〞ベ｠Σボ ┌┑┆ 
┆ブ┑┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ ┈Σ┈┃┈｠〞┆ブ┊ .  

ゲονά〝〞┊ 10 
 

 
ジεケΓガΕダ (｠ιボ ┌ο┍┊ 〞┇〞┌ボ─οΣブνο┍┊) 

 
1. ダ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 Σ└┆┈ ┌ボ π┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ  

(━Σ〞┉┈Σ━┆ベボ , 〞┇〞┌ボ─└Σ〞┆┈  Σピ│━Σボ). ゴボ Σην 
ボν┌ι｠┉άψ〞┌〞 ┌ボ │ブΣボ┌ボ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ . ヂボ ┋┏プΣボ┌ボ  π┈┍ 
│ボ ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃プ┋〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈  Σπ┈┉〞ベ┌〞 ┆ボ ┌ボ 
┋┏〞〝┃ピ┋〞┌〞  ┄ボ┃ Σ〞 Σ┈┅┕ポ┃ .  

2. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈Σボ┌〞π┖┆┍Σ└  ┋ボ┊ ┋┌┈ πピ┆┑ Σブ┉┈┊ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ , ボΣブ┋┑┊ Σ└┅┃┊ ┋ボ┊ πボ┉ボ〝┈│┈┕┆ .  
ギボΣιά άλλη ┋ηΣ〞ί┑┋η  〝〞ν 〞πι┌┉ブπ〞┌ボι νボ ｠┉άψ〞┌〞.

 ギボ┌ピ ┌━┆ ボπ┈┏┖┉━┋プ ┋ボ┊ ┆ボ πボ┉ボ〝┖┋〞┌〞  Σボ─ベ  Σ〞 ┌┈ 
┌〞┌┉ピ〝┃┈  ┄ボ┃ ┌ボ ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ .   

3. ゴボ ボπボ┆┌プ┋〞┌〞 ┋┌ο ┌〞┌┉ά〝ιό ┋ボ┊ ┋〞 όλボ ┌ボ │ブΣボ┌ボ . 
4. ギピ│〞 ボπピ┆┌━┋━ 〞π┃┋┌━Σ┈┆┃┄ピ  ┌〞┄Σ━┉┃┑Σブ┆━  〞ベ┆ボ┃ 

ボπ┈〝〞┄┌プ .  
5. ε┃ピ┉┄〞┃ボ 〞┇ブ┌ボ┋━┊ :  ┌┉〞┃┊ (3) ┖┉〞┊ Σ〞┌ピ ┌━ 〝┃ボ┆┈Σプ ┌┑┆ 

┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ .  

6. Χ┉└┆┈┊ 〝┍┆ボ┌プ┊ ボπ┈┏┖┉━┋━┊ : Σ〞┌ピ ┌━ 10.30΄ π┉┑┃┆プ . 
 

KΑグケ ΕズガヂヅΧガΑ  
 

ヂΕグジダ ゲケゴヅゲΑヂジダ 

ヂΕグΟダ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ΑズジグヅヂケゼガΕダ ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ  
ケゲΕゼケダガジヅ ΓΕゴガギジヅ グヅギΕガジヅ 

ヂゼガヂケ 22 ゲΑΪジヅ 2007 
ΕザΕヂΑカジゲΕゴジ ゲΑヴケゲΑ:  

ゲΑヴケゲΑヂガギΑ ギΑガ ダヂジガΧΕガΑ ダヂΑヂガダヂガギケダ 
ΓΕゴガギケダ ズΑガεΕガΑダ

ダヅゴジグジ ダΕグガεάゴ: ヂΕダダΕゼガダ (4) 
 

ヴΕゲΑ 1o 

A. ゴボ ボπ┈〝〞┃┏│〞ベ └┌┃ ｠┃ボ 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ 〞┆└┊ 
〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά ┃┋┏┕〞┃ Ρ(｀–ヰ) = Ρ(｀) – Ρ(｀∩ヰ).  

ゲονά〝〞┊ 8 

 

B.ボ. ズ└┌〞 Σ┃ボ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f ┅ブΣ〞 └┌┃ 〞ベ┆ボ┃ πボ┉ボ｠┑｠ベ┋┃Σ━ ┋┌┈ 
┋━Σ〞ベ┈ x0 ┌┈┍ π〞〝ベ┈┍ ┈┉┃┋Σ┈┕ ┌━┊; 

ゲονά〝〞┊ 4 

 

   ポ. ゴボ 〝┖┋〞┌〞 ┌┈┆ ┈┉┃┋Σ└ ┌━┊ 〝┃ボΣブ┋┈┍ (〝) 〞┆└┊ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊ 
┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆, └┌ボ┆ ┈ ┆ 〞ベ┆ボ┃ ピ┉┌┃┈┊ ボ┉┃│Σ└┊ . 

ゲονά〝〞┊ 3 

Γ1. Να ┏α┉α┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ α┄┈┅┈┍│┈┕┆, 
｠┉ピ┎┈┆┌α┊ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋α┊ 〝ベπ┅α ┋┌┈ ｠┉ピμμα π┈┍ 
α┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 π┉└┌α┋━ ┌━ ┅ブ┇━ Σω┋┌ό, α┆ ━ 
π┉└┌α┋━ 〞ベ┆α┃ ┋ω┋┌プ, プ Λάθο┊, α┆ ━ π┉└┌α┋━ 〞ベ┆α┃ 
┅α┆│α┋μブ┆━ .  

ボ. ダ┌━┆ π〞┉ベπ┌┑┋━ ┌┑┆ π┈┋┈┌┃┄┖┆ Σ〞┌ボポ┅━┌┖┆, ┈┃ 
ボ│┉┈┃┋┌┃┄ブ┊ ┋┏〞┌┃┄ブ┊ ┋┍┏┆└┌━┌〞┊ F i 〞┄┎┉ピ─┈┍┆ ┌┈ 
π┈┋┈┋┌└ ┌┑┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ π┈┍ 〞ベ┆ボ┃ Σ┃┄┉└┌〞┉〞┊ プ 
ベ┋〞┊ ┌━┊ ┌┃Σプ┊ xi. 

ゲονά〝〞┊ 2 

ヂΕグΟダ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ポ. ｀┆ f, g 〞ベ┆ボ┃ 〝┕┈ πボ┉ボ｠┑｠ベ┋┃Σ〞┊ ┋┍┆ボ┉┌プ┋〞┃┊, ┌└┌〞 
｠┃ボ ┌━┆ πボ┉ピ｠┑｠┈ ┌━┊ ┋┕┆│〞┌━┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ ┃┋┏┕〞┃ : ( )( )( ) . (x)g(g(x)) f xgf ′⋅′=′  

ゲονά〝〞┊ 2 

｠. ｀┆ ｠┃ボ Σ┃ボ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f ┃┋┏┕┈┍┆ f΄(x0)=0 ｠┃ボ 
x0∈(ボ,ポ), f΄(x)>0 ┋┌┈ (ボ,x0) ┄ボ┃ f΄(x)<0 ┋┌┈ (x0,ポ), 
┌└┌〞 ━ f πボ┉┈┍┋┃ピ─〞┃ ┋┌┈ 〝┃ピ┋┌━Σボ (ボ,ポ) ｠┃ボ x=x0 
〞┅ピ┏┃┋┌┈ .  

ゲονά〝〞┊ 2 

Γ2. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌┃┊ πボ┉ボ｠┖｠┈┍┊ ┌┑┆ 
πボ┉ボ┄ピ┌┑ ┋┍┆ボ┉┌プ┋〞┑┆ :  

  f1(x)=x┆ ,   └π┈┍ ┆ ┎┍┋┃┄└┊ 

  f2(x)=lnx ,  └π┈┍ x>0 

  f3(x)= x  ,  └π┈┍ x>0 

  f4(x)=┋┍┆x,  └π┈┍ x π┉ボ｠Σボ┌┃┄└┊ . 

ゲονά〝〞┊ 4  

 

ヴΕゲΑ 2ο 
εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━  Σ〞 ┌┕π┈ f(x)=xex+3, └π┈┍ x 
π┉ボ｠Σボ┌┃┄└┊  ボ┉┃│Σ└┊ . 
ボ. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃   f΄(x)=f(x)+ex–3 

ゲονά〝〞┊ 10 
 

ポ. ゴボ ポ┉〞│〞ベ ┌┈   
x–x

e–(x)f
lim

2

x

0x

′
→   . 

ゲονά〝〞┊ 15 

 
 

ヂΕグΟダ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ヴΕゲΑ 3o 

΄Ε┋┌┑ ┈ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄└┊ ┏┖┉┈┊ { }5,4,3,2,1,0,1–=Ω  ｠┃ボ ┌┈┆ 

┈π┈ベ┈ ┃┋┏┕〞┃ Ρ(–1)=Ρ(0)=Ρ(1)=Ρ(2)=2Ρ(3)=2Ρ(4)=2Ρ(5). 
Ο┉ベ─┈┍Σ〞 ┌ボ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ  ┌┈┍ Ω :  { } { }12x–  2,–x2x  1,x,2B,3–x–  x3,  1,A 22 +++==  

└π┈┍ x ブ┆ボ┊ π┉ボ｠Σボ┌┃┄└┊ ボ┉┃│Σ└┊.   

ボ. ゴボ ポ┉〞│┈┕┆ ┈┃ π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ ┌┑┆ ボπ┅┖┆ 〞┆〝〞┏┈Σブ┆┑┆ ┌┈┍ 
, 〝━┅ボ〝プ ┈┃ Ρ(–1), Ρ(0), Ρ(1), Ρ(2), Ρ(3), Ρ(4), Ρ(5). Ω

ゲονά〝〞┊ 7 

ポ. ゴボ ポ┉〞│〞ベ ━ Σ┈┆ボ〝┃┄プ ┌┃Σプ ┌┈┍ x ｠┃ボ ┌━┆ ┈π┈ベボ ┃┋┏┕〞┃ 
={–1,3}. BA ∩

ゲονά〝〞┊ 8 

｠. ヱ┃ボ x=–1 ┆ボ 〝〞┃┏│〞ベ └┌┃ : 

11
3

B)P(A,
11
7

P(B),
11
5

P(A) =∩==  

┄ボ┃ ┋┌━ ┋┍┆ブ┏〞┃ボ ┆ボ ┍π┈┅┈｠┃┋┌┈┕┆ ┈┃ π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ Ρ(｀–ヰ) ┄ボ┃  
Ρ(｀∪ヰ΄). 

ゲονά〝〞┊ 10 

 

ヴΕゲΑ 4ο 

ヴ〞┑┉┈┕Σ〞 〝┕┈ 〝〞ベ｠Σボ┌ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ Σ〞 πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊ : 

ε〞ベ｠Σボ ｀ :    12, 18, t3 , t4 , . . .  ,  t25

ε〞ベ｠Σボ B:   16, 14, t3 , t4 , . . .  , t25 .  

εベ┆〞┌ボ┃ └┌┃ t3+t4+ .. .  +t25=345.  

ボ. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ┈┃ Σブ┋〞┊ ┌┃Σブ┊ Ax  ┄ボ┃ Bx  ┌┑┆ 〝┕┈ 

〝〞┃｠Σピ┌┑┆ ｀ ┄ボ┃ ヰ ボ┆┌ベ┋┌┈┃┏ボ 〞ベ┆ボ┃ 15x  x BA ==  . 

ゲονά〝〞┊ 7 

ヂΕグΟダ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ 



｀ΡΧΗ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ポ. ｀┆  〞ベ┆ボ┃ ━ 〝┃ボ┄┕Σボ┆┋━ ┌┈┍ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊  ｀ ┄ボ┃  〞ベ┆ボ┃ 
━ 〝┃ボ┄┕Σボ┆┋━  ┌┈┍ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊ ヰ , ┆ボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞  

└┌┃

2
As 2

Bs

25
16

s–  s  2
B

2
A =  . 

ゲονά〝〞┊ 8 

｠. ｀┆ ┈ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ┊  Σ〞┌ボポ┈┅プ┊ ┌┈┍ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊  ｀ 〞ベ┆ボ┃ ベ┋┈┊ 

Σ〞 
15
1

CVA =  , ┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┈┆ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ  Σ〞┌ボポ┈┅プ┊  

┌┈┍ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊  ヰ .  

BCV

ゲονά〝〞┊ 10 
 

ジεケΓガΕダ  
(｠ιボ ┌ο┍┊ 〞┇〞┌ボ─όΣ〞νο┍┊) 

1. ダ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 Σ└┆┈ ┌ボ π┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ  
(━Σ〞┉┈Σ━┆ベボ , ┄ボ┌〞┕│┍┆┋━ , 〞┇〞┌ボ─└Σ〞┆┈  Σピ│━Σボ). ゴボ 
Σην ボν┌ι｠┉άψ〞┌〞  ┌ボ │ブΣボ┌ボ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ .  

 2. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈Σボ┌〞π┖┆┍Σ└  ┋ボ┊ ┋┌┈ πピ┆┑ Σブ┉┈┊ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ , ボΣブ┋┑┊ Σ└┅┃┊ ┋ボ┊ πボ┉ボ〝┈│┈┕┆ .  
ギボΣιά άλλη ┋ηΣ〞ί┑┋η  〝〞ν 〞πι┌┉ブπ〞┌ボι νボ ｠┉άψ〞┌〞.

 ギボ┌ピ ┌━┆ ボπ┈┏┖┉━┋プ ┋ボ┊ ┆ボ πボ┉ボ〝┖┋〞┌〞  Σボ─ベ  Σ〞 ┌┈ 
┌〞┌┉ピ〝┃┈  ┄ボ┃ ┌ボ ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ .   

3. ゴボ ボπボ┆┌プ┋〞┌〞 ┋┌ο ┌〞┌┉ά〝ιό ┋ボ┊ ┋〞 όλボ ┌ボ │ブΣボ┌ボ . 
4. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┃┊ ボπボ┆┌プ┋〞┃┊  ┋ボ┊ Σ└┆┈ Σ〞 Σπ┅〞 プ Σ└┆┈ Σ〞 

Σボ┕┉┈ ┋┌┍┅└ .  ゲπ┈┉〞ベ┌〞 ┆ボ ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃プ┋〞┌〞 Σ┈┅┕ポ┃ 
Σ└┆┈ ｠┃ボ ┋┏ブ〝┃ボ , 〝┃ボ｠┉ピΣΣボ┌ボ  ┄ボ┃ πベ┆ボ┄〞┊ .  

5. ギピ│〞 ボπピ┆┌━┋━ 〞π┃┋┌━Σ┈┆┃┄ピ  ┌〞┄Σ━┉┃┑Σブ┆━  〞ベ┆ボ┃ 
ボπ┈〝〞┄┌プ .  

6. ε┃ピ┉┄〞┃ボ 〞┇ブ┌ボ┋━┊ :  ┌┉〞┃┊ (3) ┖┉〞┊ Σ〞┌ピ ┌━ 〝┃ボ┆┈Σプ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ .  

7. Χ┉└┆┈┊ 〝┍┆ボ┌プ┊ ボπ┈┏┖┉━┋━┊ : Σ〞┌ピ ┌━ 10:30΄ π┉┑┃┆プ .  

 
KΑグケ ΕズガヂヅΧガΑ  

 
ヂΕグジダ ゲケゴヅゲΑヂジダ 

ヂΕグΟダ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ 



!"#$ 1$% %&'()!% 
 

 

!"#$%&'()*+ *,*&!+*)+ -. &!,'+  
'/*('+)#% -*0)1#% $%1*)#% 

"*/"&' 22 /!2#% 2008 
*,*&!3#/*0# /!4'/!:  

/!4'/!&)1! 1!) +&#)5*)! +&!&)+&)1'+ 
-*0)1'+ "!)6*)!+

+%0#$# +*$)670: "*0&* (5) 
 

4*/! 1o 

A. *+ +,-./01/2/ 324 5 ,+67898-: 25: ;2+</6=: 
;>?7625;5: f(x)=c (3,-> x ,6+8@+24A3: +64<@3:) /0?+4 
0;5 @/ 0, .5B+.= (c)C= 0. 

/89:;<= 8 

 

B. DE: -60F/2+4 - ;>?2/B/;2=: @/2+G-B=: = ;>?2/B/;2=: 

@/2+GB523252+: @4+: @/2+GB52=: X, +?  A+4 ,E:, +? 

; 

0x !
_

0x "
_

/89:;<= 7 

 

-. *+ H+6+A2560;/2/ 24: ,6-27;/4: ,-> +A-B-><-I?, 
867J-?2+: ;2- 2/267.43 ;+: 25 BK15 +>?@A = $:B8= 
.0,B+ ;2- 867@@+ ,-> +?24;2-4H/0 ;/ A7</ ,632+;5 .  

C. !? !, L /0?+4 .I- /?./H3@/?+ /?3: ./48@+24A-I 
HE6-> M, 232/ - 2I,-: 

"(!!L)="(!)+"(L)–"(!"L) 

 4;HI/4 @3?-? 32+? 2+ +,B7 /?./H3@/?+ 2-> 
./48@+24A-I HE6-> M /0?+4 4;-,0<+?+ . 

/89D;<= 2 
 

E. $ .47@/;-: . /?3: ./08@+2-: ? ,+6+256=;/9?  
t1, t2, …, t? /0?+4 ,7?2-2/ @0+ +,3 24: ,+6+256=;/4: 
+>2K: . 

/89:;<= 2 

N&'O% 1$% !DO 5 %&'()&% 



!"#$ 2$% %&'()!% 
 

 

F. !? x>0, 232/ 
x2

1
)x( #$ . 

/89:;<= 2 

 

;. !? x- /0?+4 K?+: ,6+8@+24A3: +64<@3: 232/  

o
oxx

!"x!"xlim #
%

. 

/89:;<= 2 

 

<. %2- 4;2386+@@+ ;>H?-2=29? -@+.-,-45@K?9? 
./.-@K?9?, 2- /@G+.3? 2-> H960-> ,-> -60F/2+4 +,3 
2- ,-BI89?- ;>H?-2=29? A+4 2-? -64F3?24- 71-?+ 
/0?+4 0;- @/ 2- @K8/<-: 2-> ./08@+2-: . 

/89:;<= 2 

 

 

4*/! 28 

)0?/2+4 5 ;>?7625;5  @/ 2I,- f(x)=
xe

1–x
, 3,-> x 

,6+8@+24A3: +64<@3: . 
 

C. *+ >,-B-80;/2/ 2- 364- 
1–x

f(x)e
lim

2

x

1x%
.  

/89:;<=  7 
 

E. *+ +,-./01/2/  324 exfC(x)=2&x. 
/89:;<=  9 

 
F. *+ G6/02/ 2+ +A632+2+ 25: ;>?7625;5:  f(x). 

/89:;<=  9 
 
 
 

N&'O% 2$% !DO 5 %&'()&% 



!"#$ 3$% %&'()!% 
 

 

4*/! 3o 

P4+ .I- 2I,->: @,+2+64E? ! A+4 L /,4BKH<5A+? .I- ./08@+2+ 
@/8K<->: 5 2- A+<K?+. O4 H63?-4 F9=: 29? @,+2+64E? 84+ 2- A7</ 
./08@+ (;/ H4B47./: E6/:) .0?-?2+4 ;2-? /,3@/?- ,0?+A+: 

 

! L 

20 26 

26 32 

24 19 

22 20 

18 23 

 

C. *+ G6/02/ 25 @K;5 .476A/4+ F9=: @4+: @,+2+60+: 2I,-> ! 
A+4 @4+: @,+2+60+: 2I,-> L. 

/89:;<=  5 
 

E. !? @4+ @,+2+60+ 2I,-> ! ;2-4H0F/4 38 #$%& A+4 @4+ 
@,+2+60+ 2I,-> L ;2-4H0F/4 40 />6E, ,-4-? 2I,- @,+2+60+: 
;>@JK6/4 ?+ +8-67;/2/ ; (*+ +424-B-8=;/2/ 25? 
+,7?25;= ;+:). 

/89:;<=  5 

 

F. *+ G6/02/ 24: 2>,4AK: +,-AB0;/4: SA A+4 SB 25: .476A/4+: 
F9=: 29? .I- 2I,9? @,+2+64E?. 

/89:;<=  7 

;. *+ G6/02/ ,-4-: +,3 2->: .I- 2I,->: @,+2+64E? ! A+4 L 
,+6->;47F/4 25 @/8+BI2/65 -@-4-8K?/4+ 9: ,6-: 25 
.476A/4+ F9=: 2-> . 

 )0?/2+4 324 3,311 '  . 

/89:;<=  8 

N&'O% 3$% !DO 5 %&'()&% 



!"#$ 4$% %&'()!% 
 

 

 

4*/! 48 

N- 50% 29? A+2-0A9? @4+: ,3B5: .4+G7F->? 25? /J5@/60.+ 

+, /?E 2- 30% 29? A+2-0A9? .4+G7F->? 25? /J5@/60.+ + A+4 

./? .4+G7F->? 25? /J5@/60.+ G . 

C. D-4+ /0?+4 5 ,4<+?3252+ K?+: A72-4A-: 25: ,3B5:, ,-> 
/,4BK8/2+4 2>H+0+, ?+ @5 .4+G7F/4 25? /J5@/60.+ + = ?+ 
.4+G7F/4 25? /J5@/60.+ G; 

/89:;<=  7 
E. O60F->@/ 2- /?./H3@/?-   
 L :  «K?+: A72-4A-: 25: ,3B5: ,-> /,4BK8/2+4  2>H+0+ , 

.4+G7F/4  25? /J5@/60.+ G». 
 *+ +,-./01/2/  324 

.
10

7
)(

5

1
()*(  

/89:;<=  9 

 
F. Q/96-I@/ 25 ;>?7625;5  @/ 2I,- 

f(x)=x3 & 
2

1
 x2 + P(B) x 

 3,-> x ,6+8@+24A3: +64<@3: A+4 L 2- /?./H3@/?-  ,-> 
-60;25A/ ;2- ,6-58-I@/?-  /6E25@+ .  *+ +,-./01/2/  324 
5 ;>?7625;5 f(x) ./? KH/4  +A632+2+ .  

/89:;<=  9 
 

#6'-)*+  
(FGC @8H= <I<@CJAK<98H=) 

1. %2- 2/267.4- ?+ 867R/2/ @3?- 2+ ,6-A+2+6A24A7 
(5@/6-@5?0+ , /1/2+F3@/?-  @7<5@+). 0C KL9 
C9@GFM:N<@<  2+ <K@+2+ ;2- 2/267.4- .  

 2. *+ 867R/2/ 2- -?-@+2/,E?>@3  ;+: ;2- ,7?9 @K6-: 29? 
J92-+?24867J9? , +@K;9: @3B4: ;+: ,+6+.-<-I? .  
1CKG: :OOL ?LK<P>?L  ;<9 <QG@MRQ<@CG  9C FM:N<@< . 

N&'O% 4$% !DO 5 %&'()&% 



!"#$ 5$% %&'()!% 
 

 

 S+27 25? +,-HE65;= ;+: ?+ ,+6+.E;/2/ @+F0  @/ 2- 
2/267.4-  A+4 2+ J92-+?2086+J+ .   

3. *+ +,+?2=;/2/ ?@8 @<@M:;GA ?C= ?< AOC 2+ <K@+2+ . 
4. *+ 867R/2/ 24: +,+?2=;/4:  ;+: @3?- @/ @,B/ = @3?- @/ 

@+I6- ;2>B3 .  T,-6/02/ ?+ H65;4@-,-4=;/2/ @-BIG4  
@3?- 84+ ;HK.4+ , .4+867@@+2+  A+4 ,0?+A/: .  

5. S7</ +,7?25;5 /,4;25@-?4A7  2/A@5649@K?5  /0?+4  
+,-./A2= .  

6. )476A/4+ /1K2+;5: :  26/4: (3) E6/: @/27 25 .4+?-@= 29? 
J92-+?24867J9? .  

7. #63?-: .>?+2=: +,-HE65;5: : @/27 25 10:30C ,694?= .  

 
K!$' *")&%5)!  

 
&*$#+ /'0%/!&#+ 

N&'O% 5$% !DO 5 %&'()&% 



｀ΡΧΗ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ΑズジグヅヂケゼガΕダ  ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ  
ケゲΕゼケダガジヅ  ΓΕゴガギジヅ  グヅギΕガジヅ ギΑガ ズΑゴΕググΑεガギΕダ  

ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ ΕズΑグ (ジゲΑεΑ ヰ΄) 
εΕヅヂΕゼΑ  18 MAΪジヅ 2009 
ΕザΕヂΑカジゲΕゴジ  ゲΑヴケゲΑ :  

ゲΑヴケゲΑヂガギΑ  ギΑガ ダヂジガΧΕガΑ ダヂΑヂガダヂガギケダ 
ΓΕゴガギケダ ズΑガεΕガΑダ

ダヅゴジグジ ダΕグガεάゴ : ヂΕダダΕゼガダ (4) 

 
ヴΕゲΑ 1o 

A. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ｠┃ボ ┈π┈┃ボ〝プπ┈┌〞 ボ┋┍Σポベポボ┋┌ボ 
Σ〞┌ボ┇┕ ┌┈┍┊ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ ┃┋┏┕〞┃ └┌┃ 

Ρ(｀»ヰ)=Ρ(｀)+Ρ(ヰ) 
ゲονά〝〞┊ 10 

 

B. ｀┆ x1,x2,…,xκ   〞ベ┆ボ┃ ┈┃ ┌┃Σブ┊ Σ┃ボ┊ Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ X π┈┍ 
ボ┎┈┉ピ ┌ボ ピ┌┈Σボ 〞┆└┊ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊ Σ〞｠ブ│┈┍┊ ┆ (κΠ┆), ┆ボ 
┈┉ベ┋〞┌〞 ┌━ ┋┏〞┌┃┄プ ┋┍┏┆└┌━┌ボ f i ┌━┊ ┌┃Σプ┊ xi, i=1,2,…,κ . 

ゲονά〝〞┊ 5 
 

Γ. ゴボ ┏ボ┉ボ┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ ボ┄┈┅┈┍│┈┕┆, 
｠┉ピ┎┈┆┌ボ┊ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌━ ┅ブ┇━ ダ┑┋┌ό プ グά│ο┊ 
〝ベπ┅ボ ┋┌┈ ｠┉ピΣΣボ π┈┍ ボ┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 π┉└┌ボ┋━ .  

ボ. ヱ┃ボ ┌┈ ｠┃┆└Σ〞┆┈ 〝┕┈ πボ┉ボ｠┑｠ベ┋┃Σ┑┆ ┋┍┆ボ┉┌プ┋〞┑┆  
f, g ┃┋┏┕〞┃ └┌┃ 

( ) )x(g)x(f)x(g)x(f)x(g)x(f +′′=′  

ゲονά〝〞┊ 2 
 

ポ. A┆ ｀, ヰ 〞ベ┆ボ┃ 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ 〞┆└┊ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ 
┏┖┉┈┍ ά, ┌└┌〞 ┃┋┏┕〞┃ └┌┃ 

BABA ′=− ∩  
ゲονά〝〞┊ 2 

 

 

 

ヂΕグΟダ 1Ηダ ｀ズΟ 4 ダΕグガεΕダ 



｀ΡΧΗ 2Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

｠. ヱ┃ボ ┌━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f(x)=━Σx ┃┋┏┕〞┃ └┌┃ 
x)x( συν−=′ημ  

ゲονά〝〞┊ 2 
 

〝. ヂ┈ ┉ボポ〝└｠┉ボΣΣボ ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃〞ベ┌ボ┃ ｠┃ボ ┌━ ｠┉ボ┎┃┄プ 
πボ┉ピ┋┌ボ┋━ ┌┑┆ ┌┃Σ┖┆ Σ┃ボ┊ π┈┃┈┌┃┄プ┊ Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ . 

ゲονά〝〞┊ 2 
 

〞. Η Σブ┋━ ┌┃Σプ 〞┆└┊ ┋┍┆└┅┈┍ ┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ 〞ベ┆ボ┃ ブ┆ボ 
Σブ┌┉┈ │ブ┋━┊ . 

ゲονά〝〞┊ 2 

 

ヴΕゲΑ 2ο 
 

ダ┌┈┆ 〞π└Σ〞┆┈ πベ┆ボ┄ボ  〝ベ┆┈┆┌ボ┃ ┈┃ ┌┃Σブ┊ x i , i=1,2,3,4 Σ┃ボ┊ 
Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ Χ Σ〞 ボ┆┌ベ┋┌┈┃┏〞┊  ┋┍┏┆└┌━┌〞┊ ┆ i , i=1,2,3,4. Η 
┋┍┏┆└┌━┌ボ ┆2 π┈┍ ボ┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋┌━┆ ┌┃Σプ x2=3 〞ベ┆ボ┃ 
ピ｠┆┑┋┌━ .  εベ┆〞┌ボ┃ └┌┃ ━ Σブ┋━ ┌┃Σプ ┌┑┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ 〞ベ┆ボ┃ 

ベ┋━ Σ〞 =4. −
x

 

x i ┆ i

2 6 
3 ; 
5 3 
8 4 

 

ボ. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ┆2=7. 
ゲονά〝〞┊ 9 

 

ポ. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞  └┌┃ ━ 〝┃ボ┄┕Σボ┆┋━ ┌┑┆ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ 
〞ベ┆ボ┃ ベ┋━ Σ〞 4,9. 

ゲονά〝〞┊ 9 
｠. ゴボ 〞┇〞┌ピ┋〞┌〞  ボ┆ ┌┈ 〝〞ベ｠Σボ ┌┑┆ ┌┃Σ┖┆ ┌━┊ Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ X 

〞ベ┆ボ┃ ┈Σ┈┃┈｠〞┆ブ┊ .  

 εベ┆〞┌ボ┃ └┌┃ 2,29,4 ≈  

ゲονά〝〞┊ 7 
 

ヂΕグΟダ 2Ηダ ｀ズΟ 4 ダΕグガεΕダ 



｀ΡΧΗ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ヴΕゲΑ 3o  

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f(x)=x3−6x2+ボx−7, └π┈┍ ボ π┉ボ｠Σボ┌┃┄└┊ 
ボ┉┃│Σ└┊, ｠┃ボ ┌━┆ ┈π┈ベボ ┃┋┏┕〞┃  

∈=+′+′′ x,x315)x(f)x(f2 2  
 

ボ. ゴボ 〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ボ=9 

ゲονά〝〞┊ 7 
 

ポ. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌┈ └┉┃┈ 
121 −

′
→ x

)x(f
lim
x

 

ゲονά〝〞┊ 8 
 

｠. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━┆ 〞┇ベ┋┑┋━  ┌━┊ 〞┎ボπ┌┈Σブ┆━┊ ┌━┊ ｠┉ボ┎┃┄プ┊  
πボ┉ピ┋┌ボ┋━┊  ┌━┊ f, ━ ┈π┈ベボ 〞ベ┆ボ┃ πボ┉ピ┅┅━┅━  ┋┌━┆ 〞┍│〞ベボ 
y=−3x 

ゲονά〝〞┊ 10 
 

ヴΕゲΑ 4ο 

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f(x)=lnx−
2

x
 +┅2−6┅+2, x>0 └π┈┍ ┅ ブ┆ボ┊ 

π┉ボ｠Σボ┌┃┄└┊ ボ┉┃│Σ└┊ . 

Α. ボ. ゴボ π┉┈┋〝┃┈┉┃┋┌〞ベ ┌┈ 〝┃ピ┋┌━Σボ ┋┌┈ ┈π┈ベ┈ ━ f 〞ベ┆ボ┃ 
｠┆━┋ベ┑┊ ボ┕┇┈┍┋ボ ┄ボ┃ ┌┈ 〝┃ピ┋┌━Σボ ┋┌┈ ┈π┈ベ┈ ━ f 〞ベ┆ボ┃ 
｠┆━┋ベ┑┊ ┎│ベ┆┈┍┋ボ . 

ゲονά〝〞┊ 6 
 

     ポ. ゴボ Σ〞┅〞┌━│〞ベ  ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━  f ┑┊ π┉┈┊ ┌ボ ボ┄┉└┌ボ┌ボ .  
ゲονά〝〞┊ 6 

ヰ. ヴ〞┑┉┈┕Σ〞 └┌┃ ┈┃ ┌┃Σブ┊ ┌━┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ f(2), f(4), f(8), 
f(3) ┄ボ┃ f(5) 〞ベ┆ボ┃ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊ Σ┃ボ┊ Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ Χ .  
ボ. ｀┆ R 〞ベ┆ボ┃ ┌┈ 〞┕┉┈┊ ┄ボ┃ 〝 ━ 〝┃ピΣ〞┋┈┊ ┌┑┆ 

πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆, ┆ボ 〝〞┃┏│〞ベ └┌┃  

R=3+ ln
4

1
  ┄ボ┃  〝= ln4+┅2−6┅ 

ゲονά〝〞┊ 7 

ヂΕグΟダ 3Ηダ ｀ズΟ 4 ダΕグガεΕダ 



｀ΡΧΗ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ポ. Έ┋┌┑ ┈ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄└┊ ┏┖┉┈┊ ά={1,2,3,…,100} ┈ ┈π┈ベ┈┊ 
ボπ┈┌〞┅〞ベ┌ボ┃ ボπ└ ボπ┅ピ ┃┋┈πベ│ボ┆ボ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ . A┆ ┌┈ ┅ 
πボベ┉┆〞┃ ┌┃Σブ┊ ┋┌┈ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄└ ┏┖┉┈ ά, ┆ボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 
┌━┆ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┌┈┍ 〞┆〝〞┏┈Σブ┆┈┍ 

｀={┅∈ά | R+〝<−2} 

ゲονά〝〞┊ 6 

 
 

ジεケΓガΕダ ΓガΑ ヂジヅダ ΕザΕヂΑカジゲΕゴジヅダ  
1. ダ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 Σ└┆┈ ┌ボ π┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ  

(━Σ〞┉┈Σ━┆ベボ , 〞┇〞┌ボ─└Σ〞┆┈  Σピ│━Σボ). ゴボ Σην 
ボν┌ι｠┉άψ〞┌〞  ┌ボ │ブΣボ┌ボ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ .  

 2. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈Σボ┌〞π┖┆┍Σ└  ┋ボ┊ ┋┌┈ πピ┆┑ Σブ┉┈┊ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ , ボΣブ┋┑┊ Σ└┅┃┊ ┋ボ┊ πボ┉ボ〝┈│┈┕┆ .  
ギボΣιά άλλη ┋ηΣ〞ί┑┋η  〝〞ν 〞πι┌┉ブπ〞┌ボι νボ ｠┉άψ〞┌〞. 

 ギボ┌ピ ┌━┆ ボπ┈┏┖┉━┋プ ┋ボ┊ ┆ボ πボ┉ボ〝┖┋〞┌〞  Σボ─ベ  Σ〞 ┌┈ 
┌〞┌┉ピ〝┃┈  ┄ボ┃ ┌ボ ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ .   

3. ゴボ ボπボ┆┌プ┋〞┌〞 ┋┌ο ┌〞┌┉ά〝ιό ┋ボ┊ ┋〞 όλボ ┌ボ │ブΣボ┌ボ . 
4. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┃┊ ボπボ┆┌プ┋〞┃┊  ┋ボ┊ Σόνο Σ〞 Σπλ〞 ή Σボ┕┉ο 

┋┌┍λό 〝ιボ┉┄〞ίボ┊  ┄ボι Σόνον ボν〞┇ί┌ηλη┊  Σ〞λάνη┊ . 
ゲπ┈┉〞ベ┌〞 ┆ボ ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃プ┋〞┌〞  Σ┈┅┕ポ┃ Σ└┆┈ ｠┃ボ ┋┏ブ〝┃ボ , 
〝┃ボ｠┉ピΣΣボ┌ボ  ┄ボ┃ πベ┆ボ┄〞┊ .  

5. ギピ│〞 ボπピ┆┌━┋━ 〞π┃┋┌━Σ┈┆┃┄ピ  ┌〞┄Σ━┉┃┑Σブ┆━  〞ベ┆ボ┃ 
ボπ┈〝〞┄┌プ .  

6. ε┃ピ┉┄〞┃ボ 〞┇ブ┌ボ┋━┊ :  ┌┉〞┃┊ (3) ┖┉〞┊ Σ〞┌ピ ┌━ 〝┃ボ┆┈Σプ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ .  

7. Χ┉└┆┈┊ 〝┍┆ボ┌プ┊ ボπ┈┏┖┉━┋━┊ :  10.00 π .Σ .  

 
KΑグケ ΕズガヂヅΧガΑ  

 
ヂΕグジダ ゲケゴヅゲΑヂジダ 

ヂΕグΟダ 4Ηダ ｀ズΟ 4 ダΕグガεΕダ 



｀ΡΧΗ 1Ηダ ダΕグガε｀ダ 
 

 

ΑズジグヅヂケゼガΕダ  ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ  
ケゲΕゼケダガジヅ  ΓΕゴガギジヅ  グヅギΕガジヅ ギΑガ ズΑゴΕググΑεガギΕダ  

ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ ΕズΑグ (ジゲΑεΑ ヰ΄) 
εΕヅヂΕゼΑ  17 MAΪジヅ 2010 
ΕザΕヂΑカジゲΕゴジ  ゲΑヴケゲΑ :  

ゲΑヴケゲΑヂガギΑ  ギΑガ ダヂジガΧΕガΑ ダヂΑヂガダヂガギケダ 
ΓΕゴガギケダ ズΑガεΕガΑダ

ダヅゴジグジ ダΕグガεάゴ : ズΕゴヂΕ (5) 

 
ヴΕゲΑ Α 

Α1. Έ┋┌┑ t1,t2,...,t┆ ┈┃ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊ Σ┃ボ┊ π┈┋┈┌┃┄プ┊ 

Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ Χ 〞┆└┊ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊ Σ〞｠ブ│┈┍┊ ┆, π┈┍ ブ┏┈┍┆ 

Σブ┋━ ┌┃Σプ  
−
x

 ダ┏━Σボ┌ベ─┈┍Σ〞 ┌┃┊ 〝┃ボ┎┈┉ブ┊   t1
−− x , t2

−− x ,..., t┆
−− x  

 ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ┈ ボ┉┃│Σ━┌┃┄└┊ Σブ┋┈┊ ┌┑┆ 〝┃ボ┎┈┉┖┆ 
ボ┍┌┖┆ 〞ベ┆ボ┃ ベ┋┈┊ Σ〞 Σ━〝ブ┆. 

ゲονά〝〞┊ 7 

Α2. ｀┆ x1,x2,…,xν   〞ベ┆ボ┃ ┈┃ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊ Σ┃ボ┊ π┈┋┈┌┃┄プ┊ 
Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ X 〞┆└┊ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊ Σ〞｠ブ│┈┍┊ ┆ ┄ボ┃ w1,w2,...,w┆  

〞ベ┆ボ┃ ┈┃ ボ┆┌ベ┋┌┈┃┏┈┃ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌ブ┊ ┋┌ピ│Σ┃┋━┊ (ポボ┉┕┌━┌ボ┊), ┆ボ 
┈┉ベ┋〞┌〞 ┌┈ ┋┌ボ│Σ┃┄└ Σブ┋┈ ┌━┊ Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ Χ. 

ゲονά〝〞┊ 4 

Α3. Έ┋┌┑ ά ┈ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄└┊ ┏┖┉┈┊ 〞┆└┊ π〞┃┉ピΣボ┌┈┊ ┌┕┏━┊ . 
ゴボ 〝┖┋〞┌〞 ┌┈┍┊ ┈┉┃┋Σ┈┕┊ ┌┈┍ ポブポボ┃┈┍ 〞┆〝〞┏┈Σブ┆┈┍ ┄ボ┃ 
┌┈┍ ボ〝┕┆ボ┌┈┍ 〞┆〝〞┏┈Σブ┆┈┍ . 

ゲονά〝〞┊ 4 
Α4. Να ┏α┉α┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ α┄┈┅┈┍│┈┕┆, ｠┉ピ┎┈┆┌α┊ 

┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋α┊ 〝ベπ┅α ┋┌┈ ｠┉ピμμα π┈┍ α┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 
π┉└┌α┋━ ┌━ ┅ブ┇━ Σω┋┌ό, α┆ ━ π┉└┌α┋━ 〞ベ┆α┃ ┋ω┋┌プ, プ Λάθο┊, 
α┆ ━ π┉└┌α┋━ 〞ベ┆α┃ ┅α┆│α┋μブ┆━.  
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ボ) ｀┆ ┈┃ ┋┍┆ボ┉┌プ┋〞┃┊ f , g ブ┏┈┍┆ ┋┌┈ x0 └┉┃ボ π┉ボ｠Σボ┌┃┄┈┕┊ 
ボ┉┃│Σ┈┕┊, ┌└┌〞 

00
0 xxxxxx

)x(glim)x(flim))x(g)x(f(lim
→→→ ⋅=⋅        

ポ) ヱ┃ボ ┄ピ│〞 x>0 ┃┋┏┕〞┃ ( )
x

x ΄ 1=   

｠) Η ┌ボ┏┕┌━┌ボ 〞┆└┊ ┄┃┆━┌┈┕ π┈┍ ┄┃┆〞ベ┌ボ┃ 〞┍│┕｠┉ボΣΣボ 
┄ボ┃ ━ │ブ┋━ ┌┈┍ ┋┌┈┆ ピ┇┈┆ボ ┄ベ┆━┋プ┊ ┌┈┍ 〞┄┎┉ピ─〞┌ボ┃ 
ボπ└ ┌━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ x=f(t), ┌━ ┏┉┈┆┃┄プ ┋┌┃｠Σプ t0 〞ベ┆ボ┃ 
┍(t0)=f΄(t0) 

〝)  ゲ┃ボ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f ┅ブ｠〞┌ボ┃ ｠┆━┋ベ┑┊ ┎│ベ┆┈┍┋ボ ┋〞 ブ┆ボ 
〝┃ピ┋┌━Σボ ε ┌┈┍ π〞〝ベ┈┍ ┈┉┃┋Σ┈┕ ┌━┊, └┌ボ┆ ｠┃ボ 
┈π┈┃ボ〝プπ┈┌〞 ┋━Σ〞ベボ x1, x2∈ε  Σ〞  x1<x2   ┃┋┏┕〞┃  f(x1)<f(x2)  

〞) Η 〝┃ピΣ〞┋┈┊ 〞ベ┆ボ┃ ブ┆ボ Σブ┌┉┈ │ブ┋━┊, ┌┈ ┈π┈ベ┈ 
〞π━┉〞ピ─〞┌ボ┃ ボπ└ ┌┃┊ ボ┄┉ボベ〞┊ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊ . 

ゲονά〝〞┊ 10 

ヴΕゲΑ B 
 

εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━  
 

112 2 −+−= xx)x(f  ,    x∈ 
 

ヰ1. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌┈  
1

1

1 −
−

→ x

)x(f
lim
x

    

  ゲονά〝〞┊ 10 
 
ヰ2. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌┈ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ  〝┃〞┕│┍┆┋━┊  ┌━┊ 

〞┎ボπ┌┈Σブ┆━┊  ┌━┊ ｠┉ボ┎┃┄プ┊ πボ┉ピ┋┌ボ┋━┊  ┌━┊ 
┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ f  ┋┌┈ ┋━Σ〞ベ┈ ┌━┊ Σ〞 ┌〞┌Σ━Σブ┆━  x0=0 

ゲονά〝〞┊ 10 

 
B3. ゴボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌━ ｠┑┆ベボ π┈┍ ┋┏━Σボ┌ベ─〞┃  ━ πボ┉ボπピ┆┑  

〞┎ボπ┌┈Σブ┆━  Σ〞 ┌┈┆ ピ┇┈┆ボ x΄x  
ゲονά〝〞┊ 5 
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ヴΕゲΑ Γ  
Ο┃ ┌┃Σブ┊ ┌━┊ ボπ┖┅〞┃ボ┊ ポピ┉┈┍┊, ┋〞 ┄┃┅ピ, 160 ボ┌└Σ┑┆, ┌ボ ┈π┈ベボ 
ボ┄┈┅┈┕│━┋ボ┆ ブ┆ボ π┉└｠┉ボΣΣボ ボ〝┍┆ボ┌ベ┋Σボ┌┈┊, ブ┏┈┍┆ 
┈Σボ〝┈π┈┃━│〞ベ ┋〞 5 ┄┅ピ┋〞┃┊ ベ┋┈┍ π┅ピ┌┈┍┊, └π┑┊ 〞Σ┎ボ┆ベ─┈┆┌ボ┃ 
┋┌┈┆ πボ┉ボ┄ピ┌┑ πベ┆ボ┄ボ : 
 

｀ズάグΕガ｀  ヰ｀ΡΟヅダ  
 

ダΕ  ギガグ｀  

ギΕゴヂΡΟ  ギグ｀ダΗダ  
 

x i

ダヅΧゴΟヂΗヂ｀  

i
┆  

[0  - ...) ... 20 
[... - ...) 6 40 
[... - ...) ... 45 
[... - ...) ... 30 
[... - ...) ... 25 

ダヅゴΟグΟ  160 
 

Γ1. ゴボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ┌┈ π┅ピ┌┈┊ c ┄ピ│〞 ┄┅ピ┋━┊ 〞ベ┆ボ┃ ベ┋┈ Σ〞 4 
ゲονά〝〞┊ 6 

 

Γ2. ｀┎┈┕ Σ〞┌ボ┎ブ┉〞┌〞 ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊ ┌┈┆ πボ┉ボπピ┆┑  
πベ┆ボ┄ボ ┋┑┋┌ピ ┋┍Σπ┅━┉┑Σブ┆┈ , ┆ボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌━ Σブ┋━ 

┌┃Σプ  ┄ボ┃ ┌━┆ ┌┍π┃┄プ ボπ└┄┅┃┋━ s 
−
x

ゲονά〝〞┊ 8 
 

Γ3. ゴボ 〞┇〞┌ピ┋〞┌〞  ボ┆ ┌┈ 〝〞ベ｠Σボ 〞ベ┆ボ┃ ┈Σ┈┃┈｠〞┆ブ┊ .  
ゲονά〝〞┊ 5 

Γ4. ｀┆ ┄ピ│〞 ピ┌┈Σ┈ ブ┏〞┃ ┌━┆ ベ〝┃ボ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ 〞π┃┅〞｠〞ベ ,  
┆ボ ┍π┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌━┆ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┌┈┍ 〞┆〝〞┏┈Σブ┆┈┍  

 ｀ :   « ━  ボπ┖┅〞┃ボ  ポピ┉┈┍┊  〞┆└┊  ボ┌└Σ┈┍ π┈┍ 〞π┃┅ブ┏│━┄〞 
  ┌┍┏ボベボ  ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ ボπ└ 7 Σブ┏┉┃ ┄ボ┃ 14 ┄┃┅ピ». 

ゲονά〝〞┊ 6 
 

εベ┆〞┌ボ┃ ┈ ┌┕π┈┊ 
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ヴΕゲΑ ε 
 

Έ┋┌┑ ｀, ヰ 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ 〞┆└┊ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά Σ〞 
ボ┆┌ベ┋┌┈┃┏〞┊ π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ Ρ(｀), Ρ(ヰ)  ┄ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ 

( ) ( ) )B(P)A(Px)A(Pxln)x(f +−−−= 2

2

1
 ,  x>P(｀) 

ε1. ゴボ Σ〞┅〞┌プ┋〞┌〞 ┌━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ f ┑┊ π┉┈┊ ┌━ Σ┈┆┈┌┈┆ベボ 
┄ボ┃ ┌ボ ボ┄┉└┌ボ┌ボ . 

ゲονά〝〞┊ 13 
ε2. ｀┆ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━  f πボ┉┈┍┋┃ピ─〞┃  ボ┄┉└┌ボ┌┈  ┋┌┈ ┋━Σ〞ベ┈ 

3

5=ox  Σ〞 ┌┃Σプ f(xo)=0 , ┆ボ ボπ┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ :  

Ρ(｀)=
3

2
  ┄ボ┃  Ρ(ヰ)=

2

1
  

ゲονά〝〞┊ 2 

 

グボΣポピ┆┈┆┌ボ┊ ┍π└┐━ ┌┈ 〞┉┖┌━Σボ ε2 ┄ボ┃ 〞π┃π┅ブ┈┆ └┌┃ 
6

5=)BA(P ∪ , 

┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━┆ π┃│ボ┆└┌━┌ボ: 
 

ε3. ┆ボ Σ━┆ π┉ボ｠Σボ┌┈π┈┃━│┈┕┆ ┌ボ┍┌└┏┉┈┆ボ ┌ボ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀ , ヰ. 

ゲονά〝〞┊ 5 
 

ε4. ┆ボ π┉ボ｠Σボ┌┈π┈┃━│〞ベ Σ└┆┈ ブ┆ボ ボπ└ ┌ボ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀ , ヰ. 

ゲονά〝〞┊ 5 
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ジεケΓガΕダ ΓガΑ ヂジヅダ ΕザΕヂΑカジゲΕゴジヅダ  
1. ダ┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ ┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 Σ└┆┈ ┌ボ π┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ  

(━Σ〞┉┈Σ━┆ベボ , 〞┇〞┌ボ─└Σ〞┆┈  Σピ│━Σボ). ゴボ Σην 
ボν┌ι｠┉άψ〞┌〞  ┌ボ │ブΣボ┌ボ ┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃┈ .  

 2. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈Σボ┌〞π┖┆┍Σ└  ┋ボ┊ ┋┌┈ πピ┆┑ Σブ┉┈┊ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ , ボΣブ┋┑┊ Σ└┅┃┊ ┋ボ┊ πボ┉ボ〝┈│┈┕┆ .  
ギボΣιά άλλη ┋ηΣ〞ί┑┋η  〝〞ν 〞πι┌┉ブπ〞┌ボι νボ ｠┉άψ〞┌〞. 

 ギボ┌ピ ┌━┆ ボπ┈┏┖┉━┋プ ┋ボ┊ ┆ボ πボ┉ボ〝┖┋〞┌〞  Σボ─ベ  Σ〞 ┌┈ 
┌〞┌┉ピ〝┃┈  ┄ボ┃ ┌ボ ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ .   

3. ゴボ ボπボ┆┌プ┋〞┌〞 ┋┌ο ┌〞┌┉ά〝ιό ┋ボ┊ ┋〞 όλボ ┌ボ │ブΣボ┌ボ . 
4. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┃┊ ボπボ┆┌プ┋〞┃┊  ┋ボ┊ Σόνο Σ〞 Σπλ〞 ή Σボ┕┉ο 

┋┌┍λό 〝ιボ┉┄〞ίボ┊  ┄ボι Σόνον ボν〞┇ί┌ηλη┊  Σ〞λάνη┊ . 
ゲπ┈┉〞ベ┌〞 ┆ボ ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃プ┋〞┌〞  Σ┈┅┕ポ┃ Σ└┆┈ ｠┃ボ ┋┏ブ〝┃ボ , 
〝┃ボ｠┉ピΣΣボ┌ボ  ┄ボ┃ πベ┆ボ┄〞┊ .  

5. ギピ│〞 ボπピ┆┌━┋━ 〞π┃┋┌━Σ┈┆┃┄ピ  ┌〞┄Σ━┉┃┑Σブ┆━  〞ベ┆ボ┃ 
ボπ┈〝〞┄┌プ .  

6.   ゴボ Σ━ ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃プ┋〞┌〞  ┏ボ┉┌ベ Σ┃┅┃Σ〞┌┉ブ .  
7. ε┃ピ┉┄〞┃ボ 〞┇ブ┌ボ┋━┊ :  ┌┉〞┃┊ (3) ┖┉〞┊ Σ〞┌ピ ┌━ 〝┃ボ┆┈Σプ ┌┑┆ 

┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ .  
8. Χ┉└┆┈┊ 〝┍┆ボ┌プ┊ ボπ┈┏┖┉━┋━┊ :  10.00 π .Σ .  

 
KΑグケ ΕズガヂヅΧガΑ  

 
ヂΕグジダ ゲケゴヅゲΑヂジダ 
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ヂΕグΟダ 1Ηダ ｀ズΟ 5 ダΕグガεΕダ

ズΑゴΕググケゴガΕダ ΕザΕヂΑダΕガダ Γ΄ ヂΑザケダ  

ケゲΕゼケダガジヅ ΓΕゴガギジヅ グヅギΕガジヅ ギΑガ ΕズΑグ (ジゲΑεΑ ヰ΄) 

ダΑヰヰΑヂジ 14 MAΪジヅ 2011 

ΕザΕヂΑカジゲΕゴジ  ゲΑヴケゲΑ :  

ゲΑヴケゲΑヂガギΑ  ギΑガ ダヂジガΧΕガΑ ダヂΑヂガダヂガギケダ 

ΓΕゴガギケダ ズΑガεΕガΑダ

ダヅゴジグジ ダΕグガεάゴ : ズΕゴヂΕ (5) 
 

ヴΕゲΑ Α 

Α1. ヱ┃ボ 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀ ┄ボ┃ ヰ 〞┆└┊ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά 
┆ボ ボπ┈〝〞┃┏│〞ベ └┌┃ : 

 Ρ(｀–ヰ)=Ρ(｀) – Ρ(｀∩ヰ). 
ゲονά〝〞┊ 7 

Α2. ズ└┌〞 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ ｀, ヰ 〞┆└┊ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά 
┅ブ｠┈┆┌ボ┃ ボ┋┍Σポベポボ┋┌ボ ; 

ゲονά〝〞┊ 4 

Α3. ヂ┃ 〞┄┎┉ピ─〞┃ ━ ┋┏〞┌┃┄プ ┋┍┏┆└┌━┌ボ fi Σ┃ボ┊ πボ┉ボ┌プ┉━┋━┊ 
xi 〞┆└┊ 〝〞ベ｠Σボ┌┈┊ . 

ゲονά〝〞┊ 4 

Α4. Να ┏α┉α┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ π┉┈┌ピ┋〞┃┊ π┈┍ α┄┈┅┈┍│┈┕┆, ｠┉ピ┎┈┆┌α┊ 
┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋α┊ 〝ベπ┅α, ┋┌┈ ｠┉ピμμα π┈┍ α┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 
π┉└┌α┋━, ┌━ ┅ブ┇━ Σω┋┌ό, α┆ ━ π┉└┌α┋━  〞ベ┆α┃ ┋ω┋┌プ, プ 

Λάθο┊, α┆ ━ π┉└┌α┋━ 〞ベ┆α┃ ┅α┆│α┋μブ┆━.  

ボ) Η 〝┃ボ┄┕Σボ┆┋━ 〞┄┎┉ピ─〞┌ボ┃ ┋┌┃┊ ベ〝┃〞┊ Σ┈┆ピ〝〞┊ Σ〞 ┌┃┊ 
┈π┈ベ〞┊ 〞┄┎┉ピ─┈┆┌ボ┃ ┈┃ πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┃┊.  

ゲονά〝〞┊ 2 

ポ) ダ〞 Σベボ ┄ボ┆┈┆┃┄プ ┄ボ┌ボ┆┈Σプ ┌┈ 〞┕┉┈┊ ┃┋┈┕┌ボ┃ 
π〞┉ベπ┈┍ Σ〞 ブ┇┃ ┎┈┉ブ┊ ┌━ Σブ┋━ ┌┃Σプ, 〝━┅ボ〝プ Rδ6 x . 

ゲονά〝〞┊ 2 
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｠) ヱ┃ボ ┌━┆ πボ┉ピ｠┑｠┈ Σ┃ボ┊ ┋┕┆│〞┌━┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊ ┃┋┏┕〞┃ 
(f(g(x)))΄=f΄(g(x))·g΄(x)  

 ゲονά〝〞┊ 2 

 

〝)  ズピ┆┌┈┌〞 ブ┆ボ Σ〞｠ボ┅┕┌〞┉┈ 〝〞ベ｠Σボ 〝ベ┆〞┃ π┃┈ 
ボ┇┃└π┃┋┌ボ ボπ┈┌〞┅ブ┋Σボ┌ボ ボπ└ ブ┆ボ Σ┃┄┉└┌〞┉┈ 
〝〞ベ｠Σボ .  

ゲονά〝〞┊ 2 

〞) Έ┆ボ 〝〞ベ｠Σボ ┌┃Σ┖┆ Σ┃ボ┊ Σ〞┌ボポ┅━┌プ┊ 〞ベ┆ボ┃ 
┈Σ┈┃┈｠〞┆ブ┊, ボ┆ ┈ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ┊ Σ〞┌ボポ┅━┌└┌━┌ボ┊ 〝〞┆ 
┇〞π〞┉┆ピ ┌┈ 10%. 

ゲονά〝〞┊ 2 

ヴΕゲΑ ヰ 

Έ┆ボ ┄┈┍┌ベ π〞┉┃ブ┏〞┃ ピ┋π┉〞┊, ┄└┄┄┃┆〞┊ ┄ボ┃ Σボ┕┉〞┊ ┋┎ボベ┉〞┊ . 
ズボベ┉┆┈┍Σ〞 ┌┍┏ボベボ Σ┃ボ ┋┎ボベ┉ボ . Η π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ Σボ┕┉━ 

〞ベ┆ボ┃ P(M)=
4
1

, ━ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ ピ┋π┉━ 〞ベ┆ボ┃ P(A)= 24λ  

┄ボ┃ ━ π┃│ボ┆└┌━┌ボ ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ ┄└┄┄┃┆━ 〞ベ┆ボ┃ P(K)=
4
7

5 +λ−  , └π┈┍ 

. ｀┆ ｠┃ボ ┌┈ π┅プ│┈┊ ゴ(ά) ┌┑┆ ┋┎ボ┃┉┖┆ π┈┍ ┍πピ┉┏┈┍┆ 
┋┌┈ ┄┈┍┌ベ ┃┋┏┕〞┃ 64<ゴ(ά)<72, ┌└┌〞 
∈λ

ヰ1. ゴボ 〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ゴ(ά)=68 

ゲονά〝〞┊ 6 
ヰ2. ゴボ ┍π┈┅┈｠┃┋┌〞ベ  ━ ┌┃Σプ ┌┈┍ ┅  

ゲονά〝〞┊ 8 

ヰ3. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 π└┋〞┊ ピ┋π┉〞┊, π└┋〞┊ Σボ┕┉〞┊ ┄ボ┃ π└┋〞┊ 
┄└┄┄┃┆〞┊ ┋┎ボベ┉〞┊ ┍πピ┉┏┈┍┆ ┋┌┈ ┄┈┍┌ベ . 

ゲονά〝〞┊ 6 

ヰ4. ズボベ┉┆┈┍Σ〞 ┌┍┏ボベボ Σベボ ┋┎ボベ┉ボ . ゴボ ポ┉〞│〞ベ ━ π┃│ボ┆└┌━┌ボ 
ボ┍┌プ ┆ボ 〞ベ┆ボ┃ ピ┋π┉━ プ Σボ┕┉━ . 

ゲονά〝〞┊ 5 

 



｀ΡΧΗ 3Ηダ ダΕグガε｀ダ – Γ΄ ケゲΕゼケダガάゴ 

 
ヂΕグΟダ 3Ηダ ｀ズΟ 5 ダΕグガεΕダ

ヴΕゲΑ Γ  

Ο┃ π┑┅プ┋〞┃┊, ┋〞 ┏┃┅┃ピ〝〞┊ 〞┍┉┖, π┈┍ ブ｠┃┆ボ┆ ボπ└ ┌┈┍┊ π┑┅━┌ブ┊ 
Σ┃ボ┊ 〞┌ボ┃┉〞ベボ┊ ┄ボ┌ピ ┌━ 〝┃ピ┉┄〞┃ボ 〞┆└┊ ブ┌┈┍┊ ┈Σボ〝┈π┈┃プ│━┄ボ┆ 
┋〞 πベ┆ボ┄ボ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ Σ〞 ┄┅ピ┋〞┃┊ ベ┋┈┍ π┅ピ┌┈┍┊ . ヂ┈ 
ボ┆┌ベ┋┌┈┃┏┈ π┈┅┕｠┑┆┈ ┋┏〞┌┃┄┖┆ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ fi% ブ┏〞┃ 
〝┃ボ〝┈┏┃┄ブ┊ ┄┈┉┍┎ブ┊ ┌┃┊ : 
｀(8, 0)  ヰ(10, 10)  ヱ(12, 20)  ε(14, yε)  
E(16, yΕ)  カ(18, 10) Η(20, 0) 
└π┈┍ yε, yΕ ┈┃ ┌〞┌ボ｠Σブ┆〞┊ ┌┑┆ ┄┈┉┍┎┖┆ ε ┄ボ┃ Ε ┌┈┍ 
π┈┅┍｠┖┆┈┍ ｀ヰヱεΕカΗ. 
 
Γ1. ゴボ ┍π┈┅┈｠┃┋┌┈┕┆ ┈┃ ┌〞┌ボ｠Σブ┆〞┊ yε  ┄ボ┃ yΕ ┌┑┆ ┄┈┉┍┎┖┆ 

ε ┄ボ┃ Ε, ボ┆ 〞π┃π┅ブ┈┆ ｠┆┑┉ベ─┈┍Σ〞 └┌┃ ━ Σブ┋━ ┌┃Σプ ┌┑┆ 
π┑┅プ┋〞┑┆ ┋┌━ 〝┃ピ┉┄〞┃ボ ┌┈┍ ブ┌┈┍┊ 〞ベ┆ボ┃ 14200 〞┍┉┖ ┄ボ┃ 
┌┈ 〞┍│┕｠┉ボΣΣ┈ ┌ΣプΣボ εΕ 〞ベ┆ボ┃ πボ┉ピ┅┅━┅┈ π┉┈┊ ┌┈┆ 
┈┉┃─└┆┌┃┈ ピ┇┈┆ボ 

ゲονά〝〞┊ 7 
Γ2. ゴボ ┋┏〞〝┃ボ┋┌〞ベ  ┌┈ π┈┅┕｠┑┆┈  ┌┑┆ ┋┏〞┌┃┄┖┆ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ 

fi%. 
ゲονά〝〞┊ 3 

Γ3. ゴボ ┄ボ┌ボ┋┄〞┍ボ┋┌〞ベ  ┈ πベ┆ボ┄ボ┊  ┌┑┆ ┋┏〞┌┃┄┖┆  
┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ fi% ┌━┊ ┄ボ┌ボ┆┈Σプ┊  ┌┑┆ π┑┅プ┋〞┑┆ π┈┍ 
ブ｠┃┆ボ┆ ボπ└ ┌┈┍┊ π┑┅━┌ブ┊ ┌━┊ 〞┌ボ┃┉〞ベボ┊  ┄ボ┌ピ ┌━ 
〝┃ピ┉┄〞┃ボ  〞┆└┊ ブ┌┈┍┊ .  

ゲονά〝〞┊ 7 
Γ4. Η 〝┃〞┕│┍┆┋━ ┌━┊ 〞┌ボ┃┉〞ベボ┊ ボπ┈┎ピ┋┃┋〞 ┌━ ┏┈┉プ｠━┋━  

〞┆└┊ 〞π┃π┅ブ┈┆ 〞┎ピπボ┇ π┈┋┈┕ ┋〞 └┋┈┍┊ π┑┅━┌ブ┊ ブ┏┈┍┆ 
┄ピ┆〞┃  〞┌プ┋┃〞┊ π┑┅プ┋〞┃┊ ┌┈┍┅ピ┏┃┋┌┈┆ 15000 〞┍┉┖ .  ゴボ 
┍π┈┅┈｠┃┋┌〞ベ ┌┈ π┈┋┈┋┌└ ┌┑┆ π┑┅━┌┖┆ π┈┍ │ボ ┅ピポ┈┍┆ 
ボ┍┌└ ┌┈ π┈┋└ .  

ゲονά〝〞┊ 4 
Γ5. ヂ┈ 〞Σポボ〝└┆ ┌┈┍ ┏┑┉ベ┈┍ π┈┍ ┈┉ベ─〞┌ボ┃ ボπ└ ┌┈ π┈┅┕｠┑┆┈  

┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ ┌━┊ ┄ボ┌ボ┆┈Σプ┊ ┌┑┆ π┑┅プ┋〞┑┆ ┈┃ ┈π┈ベ〞┊ 
ブ｠┃┆ボ┆ ボπ└ ┌┈┍┊ π┑┅━┌ブ┊ ┌━┊ 〞┌ボ┃┉〞ベボ┊  ┄ボ┌ピ ┌━ 
〝┃ピ┉┄〞┃ボ  〞┆└┊ ブ┌┈┍┊ ┄ボ┃ ┌┈┍  ┈┉┃─└┆┌┃┈┍ ピ┇┈┆ボ 〞ベ┆ボ┃ 
80. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┈┆ ボ┉┃│Σ└ ┌┑┆ π┑┅━┌┖┆ π┈┍ 

 



｀ΡΧΗ 4Ηダ ダΕグガε｀ダ – Γ΄ ケゲΕゼケダガάゴ 

 
ヂΕグΟダ 4Ηダ ｀ズΟ 5 ダΕグガεΕダ

〝┃┄ボ┃┈┕┆┌ボ┃  ┌┈ 〞┎ピπボ┇ π┈┋└  π┈┍ ボ┆ボ┎ブ┉〞┌ボ┃  ┋┌┈ ヱ4 
〞┉┖┌━Σボ .  

ゲονά〝〞┊ 4 
ヴΕゲΑ ε 
εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━  

⎟⎠
⎞⎜⎝

⎛ +−= 5
2

x
10
11

xx
3
1 2

e)x(f , x∈ 

 
 

ε1. ゴボ Σ〞┅〞┌━│〞ベ ━ f ┑┊ π┉┈┊ ┌━ Σ┈┆┈┌┈┆ベボ . 

ゲονά〝〞┊ 8 
ε2. ｀┆ ｀ , ヰ 〝┕┈ 〞┆〝〞┏└Σ〞┆ボ  〞┆└┊ 〝〞┃｠Σボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ ά Σ〞 

｀Œヰ ┄ボ┃ Ρ(｀), Ρ(ヰ) 〞ベ┆ボ┃ ┈┃ │ブ┋〞┃┊ ┌┑┆ ┌┈π┃┄┖┆ 
ボ┄┉┈┌ピ┌┑┆ ┌━┊ ┋┍┆ピ┉┌━┋━┊  f ┆ボ ┍π┈┅┈｠┃┋┌┈┕┆ ┈┃ 
π┃│ボ┆└┌━┌〞┊ Ρ(｀∩ヰ), Ρ(｀–ヰ), Ρ(｀»ヰ), Ρ(ヰ–｀). 

ゲονά〝〞┊ 8 

ε3. εベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━ 

⎟⎟⎠
⎞⎜⎜⎝

⎛ −−= 3
1

x
2
x3

x
5
1 2

e)x(h , x∈. 

ボ) ゴボ ┅┍│〞ベ ━ 〞┇ベ┋┑┋━ f(x)=h(x). 

ゲονά〝〞┊ 3 

ポ) A┆ x1< x2< x3 ┈┃ ┉ベ─〞┊ ┌━┊ πボ┉ボπピ┆┑ 〞┇ベ┋┑┋━┊ 
┄ボ┃ vi=2xi+1, i=1,2,3 ┈┃ ┋┍┏┆└┌━┌〞┊ ┌┑┆ 

πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆ xi ┌└┌〞 ┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━ Σブ┋━ ┌┃Σプ ┌┑┆ 
πボ┉ボ┌━┉プ┋〞┑┆. 

ゲονά〝〞┊ 6 

 



｀ΡΧΗ 5Ηダ ダΕグガε｀ダ – Γ΄ ケゲΕゼケダガάゴ 

 
ヂΕグΟダ 5Ηダ ｀ズΟ 5 ダΕグガεΕダ

 

 
ジεケΓガΕダ (｠ιボ ┌ο┍┊ 〞┇〞┌ボ─οΣブνο┍┊) 

1. ダ┌┈  ┌〞┌┉ピ〝┃┈  ┆ボ  ｠┉ピ┐〞┌〞  Σ└┆┈  ┌ボ  π┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ  (━Σ〞┉┈Σ━┆ベボ ,  
〞┇〞┌ボ─└Σ〞┆┈  Σピ│━Σボ) .   ゴボ  Σην  ボν┌ι｠┉άψ〞┌〞  ┌ボ  │ブΣボ┌ボ  ┋┌┈  
┌〞┌┉ピ〝┃┈ .  

2. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈Σボ┌〞π┖┆┍Σ└ ┋ボ┊ ┋┌┈ πピ┆┑ Σブ┉┈┊ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ ボΣブ┋┑┊ Σ└┅┃┊ ┋ボ┊ πボ┉ボ〝┈│┈┕┆. ε〞ν 〞πι┌┉ブπ〞┌ボι 
νボ ｠┉άψ〞┌〞 ┄ボΣ┃ピ ピ┅┅━ ┋━Σ〞ベ┑┋━. ギボ┌ピ  ┌━┆  ボπ┈┏┖┉━┋プ  ┋ボ┊  ┆ボ  
πボ┉ボ〝┖┋〞┌〞  Σボ─ベ  Σ〞  ┌┈  ┌〞┌┉ピ〝┃┈  ┄ボ┃  ┌ボ  ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ .  

3. ゴボ  ボπボ┆┌プ┋〞┌〞  ┋┌ο  ┌〞┌┉ά〝ιό  ┋ボ┊  ┋〞  └┅ボ  ┌ボ  │ブΣボ┌ボ .  
4.  ゴボ  ｠┉ピ┐〞┌〞  ┌┃┊  ボπボ┆┌プ┋〞┃┊  ┋ボ┊  Σόνο  Σ〞  Σπ┅〞  プ  Σόνο  Σ〞  Σボ┕┉┈  

┋┌┍┅└ .  ゲπ┈┉〞ベ┌〞  ┆ボ  ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃プ┋〞┌〞  Σ┈┅┕ポ┃  Σ└┆┈  ｠┃ボ  ┋┏ブ〝┃ボ ,  
〝┃ボ｠┉ピΣΣボ┌ボ  ┄ボ┃  πベ┆ボ┄〞┊ .  

5.  ゴボ  Σ━  ┏┉━┋┃Σ┈π┈┃プ┋〞┌〞  ┏ボ┉┌ベ  Σ┃┅┃Σ〞┌┉ブ .  
6.  ギピ│〞  ボπピ┆┌━┋━  ┌〞┄Σ━┉┃┑Σブ┆━  〞ベ┆ボ┃  ボπ┈〝〞┄┌プ .  
7. ε┃ピ┉┄〞┃ボ  〞┇ブ┌ボ┋━┊ :  ┌┉〞┃┊  (3) ┖┉〞┊  Σ〞┌ピ  ┌━  〝┃ボ┆┈Σプ  ┌┑┆  

┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ .  
8. Χ┉└┆┈┊  〝┍┆ボ┌プ┊  ボπ┈┏┖┉━┋━┊ :  10.30 π .Σ .  

 
KΑグケ ΕズガヂヅΧガΑ  

 ヂΕグジダ ゲケゴヅゲΑヂジダ 

 

 



｀ゼドケ 1ケダ ダヮグガÄ｀ダ – ヱﾓ ケゲヮゼケダガµゴ  

 
ヂヮグジダ 1ケダ ｀ズジ 5 ダヮグガÄヮダ 

ズ｀ゴヮググケゴガヮダ ヮザヮヂ｀ダヮガダ ヱﾓ ヂ｀ザケダ  

ケゲヮゼケダガジヅ ヱヮゴガギジヅ グヅギヮガジヅ ギ｀ガ ヮズ｀グ (ジゲ｀Ä｀ ヰﾓ) 

ヂヮヂ｀ゼヂケ 23 ゲ｀パジヅ  2012 

ヮザヮヂ｀カジゲヮゴジ  ゲ｀ヴケゲ｀ :  

ゲ｀ヴケゲ｀ヂガギ｀  ギ｀ガ ダヂジガドヮガ｀  ダヂ｀ヂガダヂガギケダ 

ヱヮゴガギケダ ズ｀ガÄヮガ｀ダ 

ダヅゴジグジ ダヮグガÄµゴ : ズヮゴヂヮ (5) 
 

ヴヮゲ｀ ｀ 

｀1. ｀┆ ┈┃ ┋┍┆ボ┉┌プ┋〞┃┊ f, g 〞ベ┆ボ┃ °ボ┉ボ｠┑｠ベ┋┃-〞┊ ┋┌┈ T, ┆ボ 

ボ°┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ * +|- )x(g)x(f = * + * +xgxf |-| , Œx T 

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 7 
 

｀2. ダ〞 ブ┆ボ °〞ベ┉ボ-ボ -〞 ┃┋┈°ベ│ボ┆ボ ボ°┈┌〞┅ブ┋-ボ┌ボ ┆ボ 〝┖┋〞┌〞 
┌┈┆ ┄┅ボ┋┃┄└ ┈┉┃┋-└ ┌━┊ °┃│ボ┆└┌━┌ボ┊ 〞┆└┊ 〞┆〝〞┏┈-ブ┆┈┍ 
｀  

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 4 

｀3. ズ┖┊ ┈┉ベ─〞┌ボ┃ ┈ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ┊ -〞┌ボポ┈┅プ┊ プ ┋┍┆┌〞┅〞┋┌プ┊ 

-〞┌ボポ┅━┌└┌━┌ボ┊ -┃ボ┊ -〞┌ボポ┅━┌プ┊ X , ボ┆ 
_
x@0 ┄ボ┃ °┖┊, ボ┆ 

_
x >0;  

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 4 

 

｀4. ゴボ ┏ボ┉ボ┄┌━┉ベ┋〞┌〞 ┌┃┊ °┉┈┌ピ┋〞┃┊ °┈┍ ボ┄┈┅┈┍│┈┕┆, ｠┉ピ┎┈┆┌ボ┊ 
┋┌┈ ┌〞┌┉ピ〝┃└ ┋ボ┊, 〝ベ°┅ボ ┋┌┈ ｠┉ピ--ボ °┈┍ ボ┆┌┃┋┌┈┃┏〞ベ ┋〞 ┄ピ│〞 
°┉└┌ボ┋━, ┌━ ┅ブ┇━ ダ┑┋┌└, ボ┆ ━ °┉└┌ボ┋━  〞ベ┆ボ┃ ┋┑┋┌プ, プ 

グピ│┈┊, ボ┆ ━ °┉└┌ボ┋━ 〞ベ┆ボ┃ ┅ボ┆│ボ┋-ブ┆━.  

 

ボ) ヂ┈ ┄┍┄┅┃┄└ 〝┃ピ｠┉ボ--ボ ┏┉━┋┃-┈°┈┃〞ベ┌ボ┃ -└┆┈ ｠┃ボ ┌━ 
｠┉ボ┎┃┄プ °ボ┉ピ┋┌ボ┋━ °┈┋┈┌┃┄┖┆ 〝〞〝┈-ブ┆┑┆ 
(-┈┆ピ〝〞┊ 2). 



｀ゼドケ 2ケダ ダヮグガÄ｀ダ – ヱﾓ ケゲヮゼケダガµゴ  

 
ヂヮグジダ 2ケダ ｀ズジ 5 ダヮグガÄヮダ 

ポ) ケ °ボ┉ピ｠┑｠┈┊ ┌━┊ f ┋┌┈ 0x  〞┄┎┉ピ─〞┃ ┌┈ ┉┍│-└ 

-〞┌ボポ┈┅プ┊ ┌┈┍ )x(fy ?  ┑┊ °┉┈┊ x , └┌ボ┆ 0xx ?  

(-┈┆ピ〝〞┊ 2). 

｠) ｀┆ DC,  〞┆〝〞┏└-〞┆ボ 〞┆└┊ 〝〞┃｠-ボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ Y  -〞 

DØC , ┌└┌〞 ┃┋┏┕〞┃ └┌┃ )()( DT@CT  (-┈┆ピ〝〞┊ 2). 

〝) ヂ┈ 〞┕┉┈┊, ━ 〝┃ボ┄┕-ボ┆┋━ ┄ボ┃ ━ ┌┍°┃┄プ ボ°└┄┅┃┋━ ┌┑┆ 
┌┃-┖┆ -┃ボ┊ -〞┌ボポ┅━┌プ┊ 〞ベ┆ボ┃ -ブ┌┉ボ 〝┃ボ┋°┈┉ピ┊ 
(-┈┆ピ〝〞┊ 2). 

〞) 0

0
xx

xxlim jo?jo› , 0x ŒT (-┈┆ピ〝〞┊ 2). 
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ヴヮゲ｀ ヰ 

ジ┃ ┏┉└┆┈┃ (┋〞 ┅〞°┌ピ) °┈┍ ┏┉〞┃ピ┋┌━┄ボ┆ ┈┃ -ボ│━┌ブ┊ -┃ボ┊ ┌ピ┇━┊ 
｠┃ボ ┆ボ ┅┕┋┈┍┆ ブ┆ボ -ボ│━-ボ┌┃┄└ °┉└ポ┅━-ボ ボ┆プ┄┈┍┆ ┋┌┈ 
〝┃ピ┋┌━-ボ [5,45) ┄ボ┃ ブ┏┈┍┆ ┈-ボ〝┈°┈┃━│〞ベ ┋〞 ┌ブ┋┋〞┉┃┊ ┄┅ピ┋〞┃┊ 
ベ┋┈┍ °┅ピ┌┈┍┊ . ヂボ 〝〞〝┈-ブ┆ボ ┌┑┆ ┏┉└┆┑┆ 〞-┎ボ┆ベ─┈┆┌ボ┃ ┋┌┈ 
°ボ┉ボ┄ピ┌┑ ┃┋┌└｠┉ボ--ボ ボ│┉┈┃┋┌┃┄┖┆ ┋┏〞┌┃┄┖┆ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ 
〞°ベ ┌┈┃┊ 〞┄ボ┌└ .  
 

 

ヰ1. ゲ〞 ポピ┋━ ┌┈ °ボ┉ボ°ピ┆┑ ┃┋┌└｠┉ボ--ボ ボ│┉┈┃┋┌┃┄┖┆ 
┋┏〞┌┃┄┖┆ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ 〞°ベ ┌┈┃┊ 〞┄ボ┌└, ┆ボ ┍°┈┅┈｠ベ┋〞┌〞 ┌━ 
〝┃ピ-〞┋┈ ┌┑┆ ┏┉└┆┑┆ °┈┍ ┏┉〞┃ピ┋┌━┄ボ┆ ┈┃ -ボ│━┌ブ┊ .  
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｀ゼドケ 3ケダ ダヮグガÄ｀ダ – ヱﾓ ケゲヮゼケダガµゴ  

 
ヂヮグジダ 3ケダ ｀ズジ 5 ダヮグガÄヮダ 

ヰ2. ダ┌┈┆ 〞°└-〞┆┈ °ベ┆ボ┄ボ ┋┍┏┆┈┌プ┌┑┆ ┌━┊ ┄ボ┌ボ┆┈-プ┊  ┌┑┆ 
┏┉└┆┑┆, ┆ボ ボ°┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ボ=8 (-┈┆ピ〝〞┊ 3) ┄ボ┃ ┆ボ  
-〞┌ボ┎ブ┉〞┌〞 ┌┈┆ °ベ┆ボ┄ボ ┄ボ┌ピ┅┅━┅ボ ┋┍-°┅━┉┑-ブ┆┈  ┋┌┈ 
┌〞┌┉ピ〝┃└  ┋ボ┊ (-┈┆ピ〝〞┊ 5). 

 

ド┉└┆┈┃ 
(┅〞°┌ピ) 

x i  v i  f i% N i F i% 

 [5, .    )  ボ+4    
 [ . , .    )  3ボ-6    
 [ . , .    )  2ボ+8    
 [ . , 45)  ボ-2    
ダ┕┆┈┅┈      
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ヰ3. ゴボ ポ┉〞│〞ベ ━ -ブ┋━ ┌┃-プ 
_
x ┄ボ┃ ━ ┌┍°┃┄プ ボ°└┄┅┃┋━ s ┌┑┆ 

┏┉└┆┑┆ °┈┍ ┏┉〞┃ピ┋┌━┄ボ┆ ┈┃ -ボ│━┌ブ┊ .  

(Äベ┆〞┌ボ┃ └┌┃ : 84 Ã9,17) 
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ヰ4. ゴボ ポ┉〞│〞ベ ┌┈ °┈┋┈┋┌└ ┌┑┆ -ボ│━┌┖┆ °┈┍ ┏┉〞┃ピ┋┌━┄ボ┆ 
┌┈┍┅ピ┏┃┋┌┈┆ 37 ┅〞°┌ピ ┆ボ ┅┕┋┈┍┆ ┌┈ -ボ│━-ボ┌┃┄└ 
°┉└ポ┅━-ボ .  
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ヴヮゲ｀ ヱ  

｀°└ ┌┈┍┊ -ボ│━┌ブ┊ -┃ボ┊ ┌ピ┇━┊ 〞┆└┊ ┋┏┈┅〞ベ┈┍ 〞°┃┅ブ｠┈┍-〞 
┌┍┏ボベボ ブ┆ボ┆ -ボ│━┌プ . ｀┆ p  ┎┍┋┃┄└┊ ボ┉┃│-└┊ -〞 3‡p , ┌└┌〞 ━ 
°┃│ボ┆└┌━┌ボ ┌┈┍ 〞┆〝〞┏┈-ブ┆┈┍ ┈ -ボ│━┌プ┊ ┆ボ -ボ│ボベ┆〞┃ 

‚ ヱボ┅┅┃┄ピ 〞ベ┆ボ┃ 
1

3
2 -p
p

 

 

‚ ガ┋°ボ┆┃┄ピ 〞ベ┆ボ┃ 
1

2
2 -p
-p

 

 

‚ ┄ボ┃ ┌┃┊ 〝┕┈ °ボ┉ボ°ピ┆┑ ｠┅┖┋┋〞┊ 〞ベ┆ボ┃ 
1

1
2 -p
-p

  



｀ゼドケ 4ケダ ダヮグガÄ｀ダ – ヱﾓ ケゲヮゼケダガµゴ  

 
ヂヮグジダ 4ケダ ｀ズジ 5 ダヮグガÄヮダ 

 ‚ -ベボ ┌┈┍┅ピ┏┃┋┌┈┆ ボ°└ ┌┃┊ °ボ┉ボ°ピ┆┑ ｠┅┖┋┋〞┊ 〞ベ┆ボ┃ ベ┋━ 

-〞 ┌┈ └┉┃┈ 
xx

)23x(2
lim

2

2

1x -
/-

/›   

 

ヱ1. ゴボ ボ°┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ┌┈ 〞┆〝〞┏└-〞┆┈ ┈ -ボ│━┌プ┊ ┆ボ -ボ│ボベ┆〞┃ 
-ベボ ┌┈┍┅ピ┏┃┋┌┈┆ ボ°└ ┌┃┊ °ボ┉ボ°ピ┆┑ 〝┕┈ ｠┅┖┋┋〞┊ 〞ベ┆ボ┃ 
ポブポボ┃┈ . 
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ヱ2. ゴボ ボ°┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ 3?p  
ゲ┈┆ピ〝〞┊ 6 

 

ヱ3. ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌━┆ °┃│ボ┆└┌━┌ボ ┌┈┍ 〞┆〝〞┏┈-ブ┆┈┍  ┈ -ボ│━┌プ┊ 
┆ボ -ボ│ボベ┆〞┃  -└┆┈ -ベボ ボ°└ ┌┃┊ 〝┕┈ ｠┅┖┋┋〞┊ .  
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ヱ4. ｀┆ ┈ ボ┉┃│-└┊ ┌┑┆ -ボ│━┌┖┆ °┈┍ -ボ│ボベ┆┈┍┆ ┄ボ┃ ┌┃┊ 〝┕┈ 
°ボ┉ボ°ピ┆┑  ｠┅┖┋┋〞┊  〞ベ┆ボ┃ 32, ┆ボ ポ┉〞ベ┌〞 ┌┈┆ ボ┉┃│-└ ┌┑┆ 
-ボ│━┌┖┆ ┌━┊ ┌ピ┇━┊ .  
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ヴヮゲ｀ Ä 

Äベ┆〞┌ボ┃ ━ ┋┍┆ピ┉┌━┋━  ,
x

xln1
)x(f

2-?  x@0 

Ä1. ゴボ ボ°┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ━ f 〞ベ┆ボ┃ ｠┆━┋ベ┑┊ ┎│ベ┆┈┍┋ボ . 
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Ä2. ﾗ┋┌┑ ゲ * + 0x,)x(f,x @  ┋━-〞ベ┈ ┌━┊ ｠┉ボ┎┃┄プ┊ °ボ┉ピ┋┌ボ┋━┊  

┌━┊ f. ケ °ボ┉ピ┅┅━┅━ 〞┍│〞ベボ ボ°└ ┌┈ ゲ °┉┈┊ ┌┈┆ ピ┇┈┆ボ  
yy|  ┌ブ-┆〞┃  ┌┈┆ ━-┃ピ┇┈┆ボ Ox  ┋┌┈ ┋━-〞ベ┈  )0,x(M  ┄ボ┃ ━ 

°ボ┉ピ┅┅━┅━ 〞┍│〞ベボ ボ°└ ┌┈ ゲ °┉┈┊ ┌┈┆ ピ┇┈┆ボ xx|  ┌ブ-┆〞┃  
┌┈┆ ━-┃ピ┇┈┆ボ  Oy  ┋┌┈ ┋━-〞ベ┈ * +.)x(f,0N  ｀┆ O  〞ベ┆ボ┃ ━ ボ┉┏プ 

┌┑┆ ボ┇└┆┑┆ , ┆ボ ボ°┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃ ┌┈ 〞-ポボ〝└┆ ┌┈┍ 
┈┉│┈｠┑┆ベ┈┍ °ボ┉ボ┅┅━┅└｠┉ボ--┈┍  QMON  ｠ベ┆〞┌ボ┃  
〞┅ピ┏┃┋┌┈ , └┌ボ┆ ボ┍┌└ ｠ベ┆〞┃ ┌〞┌┉ピ｠┑┆┈ .   
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｀ゼドケ 5ケダ ダヮグガÄ｀ダ – ヱﾓ ケゲヮゼケダガµゴ  

 
ヂヮグジダ 5ケダ ｀ズジ 5 ダヮグガÄヮダ 

Ä3. ﾗ┋┌┑ ━ 〞┍│〞ベボ ,10,xy: ”dd-n?g  ━ ┈°┈ベボ 〞ベ┆ボ┃ °ボ┉ピ┅┅━┅━ 

°┉┈┊ ┌━┆ 〞┎ボ°┌┈-ブ┆━ ┌━┊ ｠┉ボ┎┃┄プ┊ °ボ┉ピ┋┌ボ┋━┊ ┌━┊ f 
┋┌┈ ┋━-〞ベ┈ * +.)1(f,1U  ヴ〞┑┉┈┕-〞 〝ブ┄ボ ┋━-〞ベボ (xi,yi), 

i=1,2,…,10 ┌━┊ 〞┍│〞ベボ┊ g , ┌ブ┌┈┃ボ ┖┋┌〞 ┈┃ ┌〞┌-━-ブ┆〞┊ ┌┈┍┊ 

ix  ┆ボ ブ┏┈┍┆ -ブ┋━ ┌┃-プ 10x
_ ?  ┄ボ┃ ┌┍°┃┄プ ボ°└┄┅┃┋━ .2sx ?  

ゴボ ポ┉〞ベ┌〞 ｠┃ボ °┈┃〞┊ ┌┃-ブ┊ ┌┈┍ d  ┌┈ 〝〞ベ｠-ボ ┌┑┆ 

┌〞┌ボ｠-ブ┆┑┆ iy ┌┑┆ 〝ブ┄ボ ┋━-〞ベ┑┆ 〞ベ┆ボ┃ ┈-┈┃┈｠〞┆ブ┊ .  
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Ä4. ｀┆ ｀ ┄ボ┃ ヰ 〞ベ┆ボ┃ 〞┆〝〞┏└-〞┆ボ 〞┆└┊ 〝〞┃｠-ボ┌┃┄┈┕ ┏┖┉┈┍ -〞 
┃┋┈°ベ│ボ┆ボ ボ°┅ピ 〞┆〝〞┏└-〞┆ボ, ┌ブ┌┈┃ボ ┖┋┌〞 ̋”C  
┄ボ┃ ,̋”D̨C  ┌└┌〞 ┆ボ ボ°┈〝〞ベ┇〞┌〞 └┌┃  

      * + * + * +)(f2)(f)(f ĎCT‡D̨CT-CT  

ゲ┈┆ピ〝〞┊ 5 

ジÄケヱガヮダ (｠┃ボ ┌┈┍┊ 〞┇〞┌ボ─┈-ブ┆┈┍┊) 

1. ダ┌┈  ┌〞┌┉ピ〝┃┈  ┆ボ  ｠┉ピ┐〞┌〞  -└┆┈  ┌ボ  °┉┈┄ボ┌ボ┉┄┌┃┄ピ  (━-〞┉┈-━┆ベボ ,  
〞┇〞┌ボ─└-〞┆┈  -ピ│━-ボ) .   ゴボ  -━┆  ボ┆┌┃｠┉ピ┐〞┌〞  ┌ボ  │ブ-ボ┌ボ  ┋┌┈  
┌〞┌┉ピ〝┃┈ .  

2. ゴボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┌┈ ┈┆┈-ボ┌〞°┖┆┍-└ ┋ボ┊ ┋┌┈ °ピ┆┑ -ブ┉┈┊ ┌┑┆ 
┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ ボ-ブ┋┑┊ -└┅┃┊ ┋ボ┊ °ボ┉ボ〝┈│┈┕┆. Ä〞┆ 〞°┃┌┉ブ°〞┌ボ┃ 
┆ボ ｠┉ピ┐〞┌〞 ┄ボ-┃ピ ピ┅┅━ ┋━-〞ベ┑┋━. ギボ┌ピ  ┌━┆  ボ°┈┏┖┉━┋プ  ┋ボ┊  ┆ボ  
°ボ┉ボ〝┖┋〞┌〞  -ボ─ベ  -〞  ┌┈  ┌〞┌┉ピ〝┃┈  ┄ボ┃  ┌ボ  ┎┑┌┈ボ┆┌ベ｠┉ボ┎ボ .  

3. ゴボ  ボ°ボ┆┌プ┋〞┌〞  ┋┌┈  ┌〞┌┉ピ〝┃└  ┋ボ┊  ┋〞  └┅ボ  ┌ボ  │ブ-ボ┌ボ .  
4.  ゴボ  ｠┉ピ┐〞┌〞  ┌┃┊  ボ°ボ┆┌プ┋〞┃┊  ┋ボ┊  -└┆┈  -〞  -°┅〞  プ  -└┆┈  -〞  -ボ┕┉┈  

┋┌┍┅└ .  ゲ°┈┉〞ベ┌〞  ┆ボ  ┏┉━┋┃-┈°┈┃プ┋〞┌〞  -┈┅┕ポ┃  -└┆┈  ｠┃ボ  ┋┏ブ〝┃ボ ,  
〝┃ボ｠┉ピ--ボ┌ボ  ┄ボ┃  °ベ┆ボ┄〞┊ .  

5.  ゴボ  -━  ┏┉━┋┃-┈°┈┃プ┋〞┌〞  ┏ボ┉┌ベ  -┃┅┃-〞┌┉ブ .  
6.  ギピ│〞  ボ°ピ┆┌━┋━  ┌〞┄-━┉┃┑-ブ┆━  〞ベ┆ボ┃  ボ°┈〝〞┄┌プ .  
7. Ä┃ピ┉┄〞┃ボ  〞┇ブ┌ボ┋━┊ :  ┌┉〞┃┊  (3) ┖┉〞┊  -〞┌ピ  ┌━  〝┃ボ┆┈-プ  ┌┑┆  

┎┑┌┈ボ┆┌┃｠┉ピ┎┑┆ .  
8. ド┉└┆┈┊  〝┍┆ボ┌プ┊  ボ°┈┏┖┉━┋━┊ :  10.30 ° .- .  

K｀グケ ヮズガヂヅドガ｀  
 ヂヮグジダ ゲケゴヅゲ｀ヂジダ 
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